I. megoldas: Fel kell tenniink, hogy a szereplé tortek koziil egyiknek a nevezdje sem 0, hiszen akkor a feladatnak
nincs értelme. Jeloljiik a két egymaéssal egyenld tort értékét ¢t-vel és alakitsuk at cket:

ac — b? ac—bc+bec—b*>  cla—b)—bb—c)

) a—2b+c  a-b-btc (@a=b)—(b—c) -t
bd—c?*  bd—cd+cd—c*  db—c)—clc—d)
(2) b—2c+d  b—c—c+d (b—c)—(c—d) -t

(1)-bdl a nevezdvel végigszorozva:
cla—b) —bb—c)=t(a—b) —t(b—c),

vagyis

(3) (c=t)(a=b)=(0-1)(b—-c)
(2)-bél hasonloképpen

(4) (d=)(b—c)=(c—t)(c—d)

Szorozzuk Ossze (3)-at és (4)-et:

(c=t)a=b)(d—t)(b—c)=(b—=1t)(b—c)(c—1t)(c—d).

Egyszertsithetiink (b — c)-vel, hiszen b # c. De egyszertsithetiink (¢ — t)-vel is, mert ha ¢ — ¢ = 0 volna, akkor
(3)-bol b — ¢ szintén nulla volna, e kett&bdl pedig b = ¢ kovetkeznék. Tehat:

(a=b)(d—t)=(b—t)(c—d).
Ebbdl kifejezhetjiik a két tort kozos értékét, hiszen a — b — ¢ + d a megoldés elején tett megkdtés miatt nem 0:
d(a—b) —t(a—b) =blc—d) —t(c—d),
d(a —b) — blc—d) ad — be

= et —(c—d) a—b-ctd

Ezzel igazoltuk a feladat allitasat.
Megyesi Ldszlo (Mako, Jozsef A. g. III. o. t.)

II. megoldas: Fel kell tenniink, hogy a két tort nevez§je nem 0. Ekkor a nevezSk szorzataval atszorozva az
egyenldséget és 0-ra redukalva azt kapjuk, hogy

0 = abc — b — 2ac® + 2b%c + acd — b*d — abd + ac® + 2b*d — 2bc* — bed + ¢* =
= abc — b® — ac® 4 2b%c + acd + b*d — abd — 2bc* — bed + ¢ =
= abc — ac® — b® 4+ b?c+ b?c — be® + acd — abd + b*d — bed — be* + ¢ =
= (b—c)(ac — b* + bc — ad + bd — c?).
Mivel feltétel szerint b # ¢, igy a nyert Gsszefiiggésbdl
ac —b* 4 bd — ¢® = ad — be,
vagyis a két egyenld tort szamlalojanak Osszege a harmadik tort szamlalojat adja. De hasonlé érvényes a nevezére is:

a—2b+c+b—2c+d=a—-b—c+d.

p h l
Altalaban, ha harom tortre: —, i, —-re
i k’m
h j . L.
7= h+j=1 és i+k=m#0,
akkor
l B hi‘]
m ik

i .
Ha ugyanis h # 0, akkor az elss egyenlGtlenséghdl — = % Ezt az aranyt o-val jelolve j = ah, k = a1, igy
)

l=h+j=(1+a)h, m=i+k=(1+a)i (#0)

tehat 1 + o # 0 és igy
l (14+a)h h g

m  (1+a)i i k'
Ezzel igazoltuk allitasunkat. Ebbdl specidlisan adodik a feladat dllitasa is.



