I. megoldas: Az ellipszis egy z1, y1 koordinataju pontjaban (1. az 1. abrat) hazott érinté egyenlete
4xq - x4+ 9y1 -y = 36,

azaz tengelymetszetes alakban rva
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1. dbra

A feladat szerint az érint6 tengelymetszetei egyenlGek:

azaz

(1) Oy = 4.
Felhasznalhatjuk még, hogy az (x1,y1) pont rajt van az, ellipszisen:

(2) 423 + 9y3 = 36.

Az (1) és (2) egyenletekbdl kiszamithatjuk az z1, y1 értékét:
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Ez 4, az origora szimmetrikus érintési pontot hataroz meg. Az érintési pontok altal alkotott téglalap teriiletét
megkapjuk, ha pl. egy kis téglalap teriiletét 4-szer vessziik:
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Frivaldszky Sdandor (Bp. IL., Rakoczi g. IV. o. t.)
II. megoldas: Legyen a keresett négyzet atlojanak hossza 2d. A négyzet oldalainak egyenlete rendre

y=—z+d, y=—-x—d
y= x+d, y= z—d.

Hatarozzuk meg pl. az els6 egyenes és az ellipszis metszéspontjat. Az egyenes egyenletébdl y értékét az ellipszis
egyenletébe helyettesitve

422 + 92% — 18dx + 9d* = 36,
(3) 132% — 18dx + 9d* — 36 = 0.



Ha az egyenes érinti az ellipszist, a kapott egyenlet diszkriminansa 0 lesz:
324d* — 4684* + 1872 = 0.

Ebbél
d* =13, d=+13

(mint hossztsagot, elég csak a pozitiv gyokot figyelembe venni). A kapott d értéket (3)-ba helyettesitve, ebbdl az
érintési pontok x koordinatajat kiszamithatjuk:
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Az els6 érint6 egyenletébdl kiszamithatjuk az érintési pontok y koordinatajat
4/13
y=+——-:.
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A teriiletet ebbdl ugyanugy szamithatjuk ki, mint az [. megoldéasban.
Tusnddy Gdbor (Satoraljatjhely, Kossuth g. II. o. t.)
II1. megoldas: Feladatunkat koordinata geometria nélkiil is megoldhatjuk. Rajzoljuk meg az ellipszissel affinitas-

ban levs fél nagytengely sugara kort, s htizzuk meg az x, y tengelybdl egyarant d darabot lemetszé érint6t, s ennek
korrendszerbeli affin megfelelGjét (2. abra).
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2. dbra
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Az affinitas viszonyszama a fél nagytengely és fél kistengely aranyas: o s igy a korérint6 az y tengelybdl §d nagysagu

13
darabot metsz le. Az OAB haromszog atfogoja gd. Az OABA teriiletét kétféleképpen kiszamitva:
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ebbdl d = v/13.
A befogokra vonatkozé mértani kozép tétellel kiszamithatjuk a kordn levs érintési pontig terjedd AC szakaszt:

(VI = Ac- YT,

ebbdl
AC = 2.



A CDA és BOA hasonl6 haromszogek felhasznalasaval lathato, hogy az AO = /13 téavolsagot a D pont AC :
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CB=2: 3= 4 : 9 ardnyban osztja, s igy az F érintési pont x koordinataja
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Ugyanugy a B1OA és ED A hasonld

13
haromszogekben az ardnyszam szintén 4 : 9, s igy OB; = V13 oldal kicsinyitésével az érintési pont y koordinataja
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Innen a teriiletre ugyanaz az érték adodik, mint az el6z6 megoldasokban.



