Harom esetet kiilonboztetiink meg:

a) 0° < a <90°;
b) 90° < o <135°,
c) 135° < a <180°.

a) A betiizést az 1. dbra mutatja.
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1. dbra

A korszeletbe irt téglalap teriilete

T =2x(y —rcosa) = 2y/12 —y2(y — rcos ).

T2
Tekintsiik 7" helyett t = T fliggvényt, melynek nyilvan ugyanott van a maximuma;:

t=0r—-y)(r+y)(y—rcosa)(y —rcosa).

Az els6 tényez6t m-mel, a mésodikat n-nel szorozva, a tényezGk Gsszege:

m(r—y)+n(r+y)+ (y—rcosa)+ (y —rcosa) =

=(m+n—2cosa)r — (m—n—2)y,
ami fliggetlen y-tol, ha
(1) m—n—2=0.
A mértani kozép tételébdl a négy tényezds szorzat akkor a legnagyobb, ha a tényezdk egyenlGek, vagyis
(2) m(r—y)=y—rcosa és n(r+y)=y—rcosa.
A (2) alatti egyenletekbdl fejezziik ki az m, n allandokat, és a kapott értékeket helyettesitsiik (1)-be. Igy kapjuk, hogy

Y — T Cos Y — rCcosa
r—1y r+y

-2=0,
vagyis
2y% —y rcosa —r? = 0.

Innen (csak a pozitiv gyokot véve tekintetbe)

V/cos? 8
(3) y:rcosa+r4cos o+ :%(cosa-i— 8 + cos? a).

Az ehhez tartoz6 x érték

T =/r%—y2

(3)-bol
y? = I—Z(S +2cosa+ 2cosa\/8—|—cm)7
és igy
r?—y? = %(8 —2cos? a — 2cos /8 + cos? )
tehat

x=r2—y?= %\/8—2c052a—2cosa\/8+cos2a



A maximalis teriiletd téglalap teriilete pedig
Tinax = 22(y — rcos a).

Mivel (3)-bol

-3 NG 2
y—rcosa = rcosa—i—i +cos a:g(—3cosa+\/8+6052a),

azért

2
Tnax = %(—3(305044— v/ 8 + cos? a)\/8— 2cos? o — 2 cosay/ 8 + cos? a.

b) Ha 90° < « < 135°, akkor vannak a korszeletbe beirt olyan téglalapok, amelyeknek mind a négy csucspontjuk
a korszelet korivén van (pl. a 2. abraban a szaggatott vonallal kihuzott téglalap). Ilyen téglalap teriilete
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2. abra
(4) T' = 2rsinf3 - 2rcos 8 = 2r? sin 2,

ahol 0 < 8 < a—90° < 45°.

T’ tehat maximalis, ha 8 = «—90° < 45°, vagyis a maximalis teriiletd téglalapot azok koziil a téglalapok koziil kell
keresniink, amelyeknek egyik oldala a htrra esik. Ez esetben kévethetd az a)-ban alkalmazott eljaras. Ugyanazokhoz
az eredményekhez jutunk, de cos o természetesen mindeniitt negativ lesz.

¢) Ha 135° < o < 180°, akkor a korszelet tartalmaz a korbe irhaté négyzetet, amely mint ismeretes — és (4)-bdl
is leolvashaté — a korbe irhato legnagyobb teriiletd téglalap. Ez esetben altalaban végtelen sok négyzet rajzolhato6 a
korszeletbe, kivéve az o = 135° hatéaresetet, amikor a htrra mint oldalra rajzolt négyzet az egyetlen megoldas.
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