I. megoldas: Nyilvanvald, hogy a maximalis sugard kor érinti az ellipszist, tehat meg kell hatarozni azt a kort,
melynek kozéppontja a kistengely egy végpontja, és amely érinti az ellipszist. A betiizést az dbra mutatja.

Legyen C a keresett kor kozéppontja és az egyik érintési pontja M. Elfordulhat (mint alabb latni fogjuk), hogy ez
a kistengely masik végpontja. Ezt egyelSre zarjuk ki, a kistengelyre nézve tiikrés M’ érintési pont kiilonbozzék M-t6l.
Tehat feltételeztiik, hogy r > 20b.

Az M érintési pontban a kor és ellipszis érint6je, és igy normalisa is kozos. Tehat az M C korsugar meréleges
a t kozos érintére, és az az egyenes mint az ellipszis normélisa felezi a vezérsugarak Fy M Fo<t = 2« szogét. Tehat
FIMC<a = CMFy,< = «a. Legyen F; tiikorképe a t egyenesre nézve I, akkor F| rajta van az Fo M vezérsugaron, és
F|F; = 2a, tovabba az Fy F| Fo<< mint megfelels szog szintén o, mert FyF| L ¢, és igy F1F] || CM.

Mivel az F1C = CFy = a szakaszok az M pontbdl egyenls szog alatt 1atszanak, azért C'Fy M F, négyszog hurnégy-
sz0g, és igy az

FICM<a=FRF,M<«.

Ebbdl kovetkezik a szogek egyenlésége miatt, hogy a
FIF3Fip ~ MCFyp,
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értéket kapjuk.

Hurnégyszogiinkben a CFyFo<t = CMFy<t = a, vagyis az F1OC derékszogi haromszogben b = asina. Messe
az Iy bol az F|Fi-re bocsatott mer6leges az utobbi egyenest Fy-ben, akkor az F|FyF, derékszogi haromszogben
FiFy, = F{Fysina = 2asina = 2b.

Az Fl’FlFQA tehéat csak akkor szerkeszthets, ha az F5-bdl rajzolt Fo F; = 2¢ sugard kor metszi az F{Fl szarat,
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vagyis ha 2¢ > 2b, azaz ¢ > b. Ez esetben r = @ >2bés M # M.
¢
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A hatéaresetben, ha b = ¢, (b—c)? = 0, b*>+ ¢ = 2bc, vagyis a® = 2bc, akkor r = — = 2b. Ez esetben M = M’ = D,
c
a kistengely masik végpontja.
Ha b > ¢, akkor r = 2b.

Szatmdry Zoltan (Bp. VIII., Piarista g. IV. o. t.)

I1. megoldas: Abrankon az Fy M vezérsugarat z-szel jelolve, akkor FoM = 2a — z, és a C'F} M F, hurnégyszogre
felirva Ptolemaios tételét:
r-2c=a(2a— )+ ax,
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Ez a megoldas akkor helyes, ha az a, a, x, 2a — x oldalakbdél — ebben a sorrendben — hirnégyszog szerkeszthets.
Konnyen belathaté, ha a hurnégyszég C-nél levs szoge hegyes, vagyis b > ¢, akkor a hurnégyszog M-bol kiindul6 két
oldalanak Gsszege kisebb, mint a C-bdl kiinduld két oldal a + a = 2a Gsszege. Ez esetben tehat megfelel§ hirnégyszog
nem létezik. Tehat kell, hogy b < c legyen.
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