I. megoldas: A megoldok tulnyomoérésze koordinata-geometriat hasznalt. A derékszogi koordinédta-rendszerben
abrankat sokféleképpen helyezhetjiik el.

Legkevesebb szamolést igényei a bizonyitas, ha az AB atfogo az x tengelyre, az atfogdohoz tartozo C' D = m magassag
az y tengelyre esik. A betiizést és az egyes pontok koordinatait az 1. Abra mutatja.
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Az ACD és B1ABY, tovabba a BCD és Ay BA derékszogi haromszogek egybevagok, és igy AB] = BA| = CD =
m, A1A] = BD = q, BiBy = AD = p.
Az AA; egyenes egyenlete:

q
(1) y=—"—"—(@+p)
A BB egyenes egyenlete

p

2 =——(z—q).
(2) V= q)

(1) és (2) egybevetésébol

q(z+p)=—-plx—q), azaz (p+qz=0,
és igy a két egyenes metszéspontjanak abszcisszaja (mivel p + g # 0)
z=0.
Ezzel igazoltuk a feladat allitasat.

II. megoldas: Legyenek az AA; és BB egyenesek metszéspontjai a szemkozti befogon As, illetsleg By (1. abra).
A Ceva-féle tétel felhasznalasaval bizonyitjuk, hogy az AAs, BBy és C'D egyenesek egy ponton mennek at. Az egyes
oldalakon keletkez6 osztoviszonyok:

BAQ BAl a
BCA,) = — 7z
(BCA:) 0 CA
CBQ CB a
(CAB) = 5,4 = 4 ~ v
b2
_AD p o b2
(ABD)_E_E_ il
c
Tehat valoban .
a a
(BCAs) - (CABs) - (ABD) = e 1

és igy a Ceva-tétel megforditasa értelmében a harom egyenes egy ponton megy at.
Elbert Arpdd (Kaposvar, Kozg. tech. IIL o.t.)

IIT. megoldas: Koordindta-geometria és a Ceva-féle tétel nélkiil is célhoz juthatunk. Az 1. dbra betiizését meg-
tartva, tegyiik fel, hogy az AA; egyenes a C'D magassagot egy F1, a BBy egyenes pedig a C'D magassagot egy Fo
pontban metszi. Mivel

AAllAlA ~ ADFipn, és BBiBlA ~ BDF>p,



azért egyrészt (1. dbra)

(1) DF1 : A/1A1 =AD: AAll,
masrészt
(2) DF,: B|B, = BD : BB;.
(1)-bél
DF, = AlA -AD  qp
AA} p+qg+m’
(2)-bél
/ .
DF, — BB, -BD _ pq '
BBj ptqg+m

Tehat (1) és (2) egybevetésébdl kovetkezik, hogy

DF1 = DFQ, vagyis F1 = F2 =F.

Tatai Péter (Bp. XIV., L. Istvan g. II. o. t.)
IV. megoldas: Egészitsiik ki az abrat az A, CqB1 D1 négyzetté (2. abra).
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2. dbra

Itt CC1 merdleges AB-re — s igy az ABC haromszog C-bdl hizott magassaganak meghosszabbitasa —, mert ha az
AD1BC téglalapot elforgatjuk a BC befogo f6lé rajzolt négyzet kozéppontja koriil 90°-kal ugy, hogy B a C pontba
jusson, akkor az A pont a C; be megy at, s igy AB az elforgatas révén C;C-be keriil.

Hasonloan lathaté azonban az is, ha a nagy négyzetet forgatjuk el 90°-kal a kézéppontja koriil ugy, hogy By a
C1-be keriiljon, hogy BBy az ACi-re és AA; a BCh-re merdleges, mert a mondott elforgatasnédl a B; BC7 haromszog
a C1AA; haromszogre keriil.

Arra jutottunk, hogy AA;, BB1 és CCy magassagvonalai az ABCia-nek, tehat igaz a feladat allitasa, hogy egy
ponton mennek keresztiil.

Kolonits Ferenc (Bp. VIIL., Piarista g. IL. o. t.)



