m
I. megoldas: Ha — a kérdéses tort, akkor az
n

m m—+1

<
n n+1

egyenl6tlenség megoldasait keressiik egész (nem sziikségképpen pozitiv) m és n-nel. Ki kell zarnunk az n = 0,—1
eseteket. Minden mas n-re n(n+1) pozitiv, és igy szabad vele az egyenlGtlenséget végigszorozni, az eredetivel ekvivalens
egyenl6tlenséget kapunk.

mn+1) < (m+ 1)n, azaz m < n.

1. Ha n pozitiv, akkor innen m < 1 adodik;
n
2. ha pedig n negativ, akkor a nyert egyenlStlenség szerint m is negativ kell, hogy legyen, és atosztasnal az
egyenlGtlenség ellenkezd értelmtre valtozik, tehat — > 1 adodik.

n
A feladat kovetelménye tehat az egynél kisebb tortekre teljesiil, ha azokat pozitiv nevezdvel irjuk, de az egynél
nagyobbakra is, ha azokat negativ nevezgvel (és ennélfogva negativ szamlaloval is) irjuk fel.
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II. megoldas: Vizsgaljuk meg altalanosabban, hogy mely tortek értéke ndvekszik, ha a szamlalojukat és nevezs-
jiikket ugyanazzal az a pozitiv szdmmal noéveljiik, vagyis milyen p és q egészekre lesz a

pta p_(pta)g—plg+a) alg—p)

g+a ¢ q(q +a) ~q(g+a)

tort értéke pozitiv. Ki kell zarnunk a ¢ = 0 és ¢ = —a értékeket. A kapott tort akkor és csak akkor lesz pozitiv, ha itt
a szamlalo és nevezd szorzata pozitiv:

(1) a(qg —p)g(q +a) > 0.

Az (1) egyenl6tlenség nyilvan fennall, ha

a) ¢ >0ésq>p, azaz£<1,
q
b) ¢ < —a és g > p, azaz£<1,
q

c) —a<q<0, ésq>p, azaz £ > 1.
q

a = l-re a ¢) eset egész g-ra lehetetlen.

Megjegyzés; Az a) eset megfelel az I. megoldés 1. esetének, mig b) a 2. esetnek felel meg.
Nem jutunk lényegesen kiilonb6z6 megoldashoz, ha a kdvetelményt kifejezs

+a
p >p

gta ¢q

egyenlGtlenséget a ¢ # 0, —a esetén mindig pozitiv ¢*(q + a)2 értékkel megszorozzuk, O-ra redukéljuk, és szorzattéd
alakitjuk.



