Mivel sin 2z = 2sinx cos z, és cos 3z = cos(2z +x) = cos 2z cos z —sin 2z sinx = (1 —2sin® z) cosz —2sin® z cosx =
cosz(1 — 4sin? ), azért egyenletiink 0-ra redukalva igy irhato:

2sinx cosx — cos (1 — 4sin®z) = 0,

vagyis
cosz(4sin®z + 2sinz — 1) = 0.
Itt vagy
(1) cosz =0
vagy
(2) 4sin®z + 2sinz — 1 = 0.

Az (1) esetben
x1 = 90° + k - 360°, xg = 270° + k - 360° (k=0,1,2,...).
A (2) esetben
—2+4+16 —-1++5
8 4
A kézelitd értékeket kiszamitva, a tablazatbol z-re 18°, ill. —54° adddik, de természetesen kétséges, hogy ezek az
értékek pontosak.

E kérdést eldonthetjiik, ha kiszamitjuk sin 18° és sin 54° értékét. Ez torténhetik pl. a kovetkez6képpen:
Ismeretes goniometriai 6sszefiiggéseket felhasznalva

sinx =

2sin 36° cos 36° = sin 72°,
25sin 72° cos 72° = sin 144° = sin 36°.

E két azonossag szorzatat sin 36° sin 72°-kal egyszerisitve
(1) 4 c0s36° cos 72° = 4sin 54°sin 18° = 1.
(1) figyelembevételével
(2) sin 54° — sin 18° = 2 cos 36° sin 18° = 2s8in 54°sin 18° = %

Masrészt
(sin 54° + sin 18°)% = (sin 54° — sin 18°)? + 4 sin 54° sin 18°,

és igy (2) és (1)-et felhasznalva

1 5
(3) sin54 tsin1ge = 21— Y5,
4 2
(2)-b6l és (3)-bol
sin 18° = ﬂ és sin 54° = L+ \/5
4 4
Tehat
r3 = 18° £ k- 360°, x4 = 162° £ k - 360°,
T5 = 234° & k - 360°, 6 = 306° & k - 360°,
ahol £k =0,1,2,...

Behelyettesitéssel meggy6zidhetiink, hogy mind a hat féérték kielégiti egyenletiinket.
Papp Kdlmdn (Bp. IX., Fay A. g. IV. 0. t.)
II. megoldas: Egyenletiinket igy irhatjuk:
sin 22 = sin(90° — 3z).
Ez az egyenlet két esetben all fenn, ha

2x =90° — 3z £ k - 360° vagy 180° — 22 = 90° — 3z £ k - 360°.



Az els6bol
5z =90° £+ k - 360°, azaz x=18°+k-72°.

Innen aszerint, hogy k = 5l, 5l + 1, 51 + 2, 51 + 3, 5] + 4 alakt

z1 = 18° £1-360°, x5 =090°41-360°, z5=162°+1-360°,
x4 =234°+£1-360°, x5 =306°+1-360°. (1=0,1,2,..)

A maésodik egyenlGségbdl

26 = —90° £ k - 360 = 270° £ k' - 360° (ahol k' =k — 1,k =1,2,...).



