
El®ször szükséges feltételt adunk arra, hogy a háromoldalú sonkagúla köré gömböt írhassunk.

Ha a sonkagúla köré gömb írható, akkor a sonkagúla trapéz oldallapjai egy�egy kört vágnak ki a gömbb®l. A

körbe írható trapéz azonban � mint ismeretes � egyenl® szárú. A gúla egyik oldaltrapézének szára tehát egyenl® a

másikkal, de a szomszédos trapéz lap szintén egyenl® szárú, és így a harmadik oldalél is ugyanolyan hosszú, mint a

másik kett®.

Annak szükséges feltétele tehát, hogy a sonkagúla köré gömböt írhassunk, az, hogy a sonkagúla oldalélei egyenl®k

legyenek.

Megmutatjuk, hogy e feltétel elégséges is. Ha ugyanis a sonkagúla egyenl® oldalél¶, akkor a teljes gúla is az,

amelyb®l a sonkagúla származtatható, mert az oldaltrapézek alapján lev® szögek egyenl®ek. A sonkagúla köré raj-

zolható gömb középpontja egyenl® távol van a sonkagúla mind a hat súsától, s így szükségképpen rajta van a két

alapháromszög köré írható körök középpontjában az alapháromszögek síkjaira emelt mer®legeseken, amelyek egybees-

nek, mert átmennek a teljes gúla súspontján, és mert az alapháromszögek síkjai párhuzamosak. (Ez a két egybees®

mer®leges tulajdonképpen a teljes gúla magasságvonala.) Ha az alaplapok A1B1C1 △, A2B2C2 △, és e két háromszög

köré írt körök középpontjai O1, illet®leg O2, akkor az O1O2A2A1, O1O2B2B1 és O1O2C2C1 derékszög¶ trapézek mind

egybevágóak. Ha tehát az O1O2 egyenesen megszerkesztjük azt az O pontot, amely A1 és A2-tól egyenl® távolságnyira

van, akkor ez az O pont egyszersmind B1, B2, C1 és C2-t®l is ugyanakkora távol van, és így ez az O pont a tetraéder

köré írt gömb középpontja.

Bergmann György (Bp. XIV., Magyar�orosz g. IV. o. t.)

Megjegyzések: 1. Könnyen belátható, hogy az oldalélek egyenl®sége egyenérték¶ azzal, hogy a) az oldaléleknek az

alaphoz való hajlásszögei egyenl®k, b) a teljes gúla magassága az alapháromszög köré írt kör középpontjában metszi az

alaplapot. (Vagyis más szóval: a gúla ún. �egyenes� gúla.) Mindezek a tulajdonságok megadhatók szükséges és elégséges

feltétel gyanánt.

2. Ha a gúla n-oldalú, akkor a szükséges és elégséges feltétel változatlan. (Nem kell külön kikötni, hogy az alap n-

szögek körbeírhatók, mert ez már következik abból, hogy a teljes gúla oldalélei egyenl® szöget zárnak be az alaplappal.)
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