I. megoldas: Jeloljiik a vizsgalando kifejezést f(n)-nel, s alakitsuk at a kovetkezSképpen:
n+1 1 n 1 n+1 n
f(n) = nx l——)=2"{1-— | =na""" —(n+1)z" + 1.
x X

Az utobbi alakban fogjuk bizonyftani n-re vonatkozo teljes indukciéval, hogy oszthato (z — 1)°-tel.
Tegyiik fel, hogy n = k esetén f(k) oszthato (x — 1)>-tel, bizonyitjuk, hogy ebbdl kdvetkezik, hogy f(k + 1) is
oszthatd vele. Vegyiik a kett6 kiilonbségét:
(k4 1) — f(k) = (k + 12" — (b +2)2" " + 1 — k2" 4 (k4 1)2F -1 =
= (k+1D)a "2 -2k + D" 4 (k+1)2" = (k+ 1)k (2? =22+ 1) =
= (k+1)a*(z—1)%

f(k+1) — f(k) tehat oszthato (z — 1)-tel, viszont feltevésiink szerint f(k) is, ekkor pedig f(k + 1)-nek is oszthatonak

kell lennie.
Mivel n = 1-re igaz az allitdsunk, mert f(1) = 22 — 22 + 1 = (z — 1)?, azért minden természetes szamra igaz.
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II. megoldas: Az adott kifejezést a kovetkezs alakban irhatjuk:
na" Tt —na" —a2" 4+ 1=na"(x — 1) — (2" — 1) =
=(x-1)[na" — (@" " +2" P+, +r+1)] =
=@-D[@"—2""+ (@@ —2" ) +...+(@@" —2)+ (" - 1)].

A szdgletes zar6jelben levé minden kiilonbség oszthato (z — 1)-gyel, tehét a kifejezésbol kiemelhets (z — 1)°. (Erre
abbol is kovetkeztethettiink volna, hogy a szogletes zardjelben levd kifejezés az « = 1 helyen 0-va valik.)
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