Rendezziik at egyenleteinket a kdvetkezs alakba:

(1) y? — 6y = 8z — 22,
(2) y? — 6y = —9x2,
(3) y =6y =Nz +1)-09.
Az (1), (2) egyenletrendszer Osszes megoldéasait meghatarozva vizsgaljuk meg, hogy A milyen értékei mellett elégitik

ki azok a (3) egyenletet.

(1) és (2) jobboldalait egyenl6vé téve

827 + 8z = 0, vagyis z(x+1)=0,
ahonnan
T = 0, T = —1.
x1-et (2)-be helyettesitve
yly —6) =0,

amibdl
y1,1 =0, y1,2 = 6.
z? behelyettesitése utan
Y2 —6y+9=0, vagyis (y—3)>=0,
amibdl
Y21 = Y22 = 3.
(1) és (2) gyokei tehat (0, 0); (0, 6); és a kétszeresen szamité (—1, 3).
Ezeket az értékparokat rendre (3)-ba helyettesitve

(3a) 0=A—-9, amibsl A =29,
(3b) 36 —36=X—9, ahonnan A\ =9,
(3c) 0=0, ami A-t6l fiiggetlen azonossig.

Az els6 két értékpar A = 9 esetén elégiti ki mind a harom egyenletet, mig a harmadik értékpar A barmely ér-
tékénél kielégiti azokat. Minthogy az (1), (2) Osszes megoldasait figyelembe vettiik, tobb megoldasa nem is lehet az
egyenletrendszernek.

A feladat és megoldas geometriai értelmezéséhez alakitsuk at az egyenleteket.

(1)-ben hozzunk minden tagot a baloldalra és azutan adjuk mindkét oldalhoz 3% + 4%-t

22 — 824+ 16 +y? — 6y +9 = 25,
(1) (z —4)* + (y—3)°> =52

Ez kor egyenlete, melynek, sugara 5 egység, kozéppontjanak koordinatai: (4, 3).
(2) hasonl6 atalakitasa utan kapjuk
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Ez ellipszis egyenlete, melynek kozéppontja a (0, 3) pont, fél nagytengelye 3 egység, fél kis tengelye 1 egység, és
nagytengelye a koordinatarendszer y tengelyén van.
(3) atalakitott alakja:

(3 (y—372 =AMz +1).

Ez parabolasereget jellemez. K6z0s tengelyiik parhuzamos az = tengellyel, de 3 egységgel fel van tolva az y tengely
mentén. Kozos csiucspontjuk a (—1, 3) pont. A A paraméter egyrészt a parabola szarai szétagazasanak mértékét
befolyasolja, masrészt meghatéarozza azt, hogy a paraboldk az x = —1 egyenestdl jobbra (A > 0), vagy balra (A < 0)
helyezkednek el. A = 0 esetben az y = 3 egyenessé fajult parabolat kapjuk.

A feladat abbol allt, hogy meghatarozzuk A milyen értéke mellett van a harom gérbének kozos pontja.

Az els6 1épés a kor és ellipszis k6z0s pontjainak megkeresése. Kiszamitottuk, hogy ezek a (0, 0), (0, 6) pontokban
metszik, a (—1, 3) pontban pedig érintik egymaéast. (L. az abrat).
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A (-1, 3) pont egyuttal a parabolasereg k6zos csticspontja, ezért A valasztéasatol fliggetleniil ez mindig k6zos pontja
a harom gorbének.

Mivel y = 3 magassagban a kistengellyel parhuzamosan huzott egyenes mindharom goérbének szimmetria tengelye,
és a (0, 0), (0, 6) pontok erre nézve egymaés tiikorképei, igy, ha A-t agy valasztjuk, hogy az egyik ponton atmenjen a
parabola, akkor az mar a mésik metszésponton is atmegy; ez a A = 9 értékre kovetkezik be. (A \ = 9 értékhez tartozo

parabolat a rajzon technikai okokbol nem tiintettiik fel, tul kozelre esik a korhoz.)
A feladat geometriai elemzése elvezet magéhoz a megoldashoz is, ezért ez mésodik megoldéasi modnak tekinthetd.
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