I. megoldas: Jeloljiik a trapéz csiucspontjait A, B, C, D-vel, az oldalakat a, b, ¢, d-vel, az e és f atlok metszéspontjat
M-mel (1. abra).
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a) Igazoljuk, hogyha e L f, akkor d* = ac.
Az A-nal és B-nél egy ivvel jelzett szogek egyenl6k, mert merdleges szaru szogek, és igy az ADC és BAD derékszogd
haromszogek hasonlok. A megfelel§ oldalakra ezért:

d:a=c:d, amibdl d* = ac.

b) Igazoljuk a megforditast is, vagyis ha d* = ac, akkor e L f.
Ha d? = ac, akkor
d:a=c:d.

A két derékszogl haromszog két oldalparjanak ardnya egyezik, tehat a két derékszogl haromszog hasonlé. De akkor
az A-nal és B-nél az egy ivvel jelolt szogek egyenldk, a D-nél a két ivvel jelolt szog az A-nél levs egy ives szogét 90°-ra
egésziti ki, tehat az AM D haromszogben a harmadik szog 90°, vagyis e L f.

Pogdny Eérs (Bp. V., Eotvos J. g. IV. o. t.)

II. megoldas: Helyezziik a trapézt a koordindta-rendszerbe a 2. abran lathaté modon. A betiizést a 2. abra
mutatja.
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a) Az e atloegyenes iranytényezGje my = —,
c
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az f atloegyenes iranytényezGje mo = ——.
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Ha e | f, akkor m; = ——, vagyis
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- = g, ahonnan d* = ac.
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b) Ha fennall, hogy d* = ac, akkor mindkeét oldalt cd(# 0)-vel osztva
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és igy

ami azt jelenti, hogy e L f.
Klopfer Sdndor (Bp. IL., Rékoczi g. II1. o. t.)

ITI. megoldas:

a) Toljuk el az e 4tlot Snmagéval parhuzamosan ugy, hogy a C' A szakasz D A;-be jusson (1. dbra). Legyen DAy = e,
A1A=c,akkore; =e, g =c.

Ha e L f, akkor az A1 DB héaromszog derékszogi, és magassagara felirhatjuk, hogy

d? = aa, vagyis mivel cp=c d? = ac.

b) Legyen most d* = ac, és emeljiink D-ben f-re meréleges ei-et, amely az a oldal meghosszabbitasat A;-ben
metszi. AA; = ¢y. Ezzel az A1 DB derékszogi haromszoget allitottuk el. Ebben d? = cja. De a feltétel szerint d2 = ca
ugy, hogy

C1 = ¢C,

vagyis e; az e parhuzamos eltolasaval is szarmaztathaté. Mivel pedig e; L f, azért az e;-gyel parhuzamos e is meréleges
f-re.
Kuna Jinos (Kunszentmarton, Alt. g. IV. o. t.)



