
I. megoldás: Mindenekel®tt fel kell tennünk, hogy a > 0 és b > 0, mert különben az általános a
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nyoknak esetleg nem volna értelme.

a) Elég azt az egyenl®tlenséget bizonyítani, amely a bizonyítandó f(r) ≤ (ab)
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egyenl®tlenségb®l keletkezik, ha
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ami így is írható:
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Ez az egyenl®tlenség pedig helyes, mert r < 0 miatt a
1

2 > b
1

2
esetén ar < br és fordítva, így szorzatunk (ha a 6= b)

mindig negatív.

Az utolsó egyenl®tlenség helyességéb®l a bizonyítandó egyenl®tlenség helyessége is következik, mert a végzett át-

alakítások visszafelé is elvégezhet®k.

b) Az el®z®khöz hasonló átalakításokkal az f(r) ≥ (ab)
r

egyenl®tlenség
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alakra hozható. Ez pedig nyilván helyes, mert r > 0 miatt a két tényez® el®jele megegyezik.

Mindkét esetben akkor áll fenn az egyenl®ség, ha a = b.

Kristóf László (Mosonmagyaróvár, Kossuth g. II. o. t.)

II. megoldás: Mivel a feladatban a-nak és b-nek általános kitev®re való hatványozása szerepel, eleve fel kell

tennünk, hogy a > 0, b > 0.
Az általánosság megszorítása nélkül választhatjuk a bet¶zést úgy, hogy 0 < a2r ≤ b2r legyen. Súlyozzuk a2r-t és

b2r-t az m = a
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, majd az M = br ill. N = ar súlyokkal, és használjuk fel a �Súlyozott számtani

közepekr®l� 
. 
ikkben bebizonyított tételt (K. M. L. 1956 áprilisi számában a 98. oldalon). Ekkor r < 0 esetén a ≥ b,
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Ugyanígy r > 0 esetén a ≥ b tehát

m

n
≤

M

N
áll fenn, amib®l

a
1

2
+r + b

1

2
+r

a
1

2
−r + b

1

2
−r

≥ (ab)
r

következik.
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