
Jelöljük az adott gömb középpontját O-val. Tekintsünk egy megfelel® P pontot, és azon átmen® három, egymásra

páronként mer®leges érint® síkot. Ezen érint® síkok mindegyikével párhuzamos érint® síkot fektetve a gömbhöz, egy,

a gömb köré írt, 2r élhosszúságú ko
kához jutunk. E ko
ka minden 
sú
spontja megfelel a feladat követelményeinek.

E 
sú
spontok, és így a feltételt kielégít® összes pontok, rajta vannak azon az adott gömbbel kon
entrikus G gömb-

felületen, amelynek sugara OP , a ko
ka testátlójának fele, vagyis OP = r
√

3. Egy ilyen ko
kát O körül forgatva a G

gömbfelület bármely pontjába elforgatható a ko
ka egyik 
sú
spontja (s közben a többi 
sú
s is a G felületén mozog),

vagyis G minden pontja megfelel® pont. Tehát a P pontok keresett mértani helye a G gömbfelület.

a) Az adott r sugarú gömbön lev® érintési pontok szabályos háromszöget alkotnak, melynek oldala két szomszédos

ko
kalap középpontjának egymástól való távolsága: r
√

2. Mivel egy a oldalú szabályos háromszög köré írt kör sugara
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A gömbsüveg felszíne

F1 = 2rπm = 2rπ(r −
√
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r2π.

b) A kúp alkotójának hossza az érintési pontok távolsága a P -t®l, ami nem egyéb, mint a ko
kalap átlójának a fele:
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2. (A három érintési pont és a P pont tehát egy szabályos tetraédernek 4 
sú
sa.)

A kúppalást felszíne
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A két felszín aránya
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