I. megoldas: Jeloljiik az ellipszis fokuszait Fy, Fp-vel, nagytengelyének hosszat 2a-val. A keresett metszéspontok
— mint ismeretes — az e egyenesen fekvs olyan korok kézéppontjai, amely korok érintik az Fy kozépponta 2a sugard,
un. irdnykort, és atmennek az Fy fokuszon. Tehat mindenekel6tt megszerkesztjiik a fokuszokat.

Képzeljiik el a Fy PFy /A, koré irt K kézéppontu kort (1. abra).

1. dbra

A P-ben t-re huzott meréleges felezi a PF; és PFy vezérsugarak alkotta szoget, tehat felezi a F/H-E korivet is egy
H pontban. Az Fy Fy szakasz felez6pontjaban, O-ban x-re huzott merdlegesen lesz rajta a H pont is, a K pont is.

Tehat a P-ben t-re, O-ban z-re huizott merdlegesek metszéspontja szolgaltatja a H pontot. A PH szakaszt merGle-
gesen felezs egyenes metszi ki OH-bol az Fo PFy A\ koré irt kor K kozéppontjat. A K pont koriil KP = KH sugérral
rajzolt kor metszéspontjai x-szel lesznek az F és Fy fokuszok. Ha a H pont a P-t6l z altal el van vélasztva, akkor van
megoldés az ellipszisre nézve. Ha H = 0, akkor az ellipszis korré fajul, ha H az z-nek ugyanarra az oldalara esik, mint
P, akkor mér az ellipszisre sincs megoldas. Fi-et az F» P egyenes P-n tuli meghosszabbitasara forgatva, megkaptuk az
F\P+ PF; = F{ P + PF» = 2a tavolsagot is.

Rajzoljuk meg F; koriil a 2a sugart k kort. Képzeljik el M, ill. Ms metszéspontok koriil rajzolt F»-n 4tmend és a
k kort Eq, ill. Es-ben érint6 ki és ko koroket. A ki és ko korok atmennek az Fb-nek az e-re vonatkozo F2’ tiikorképén
is. Az E; és FEo pontokban a kozos érinték metszéspontja W a k, k1 és ko korok kozos hatvanypontja. Tehat, ha W-t
meg tudjuk szerkeszteni, akkor megkapjuk az E; és F5 pontokat is.

A W egyrészt rajta van a ki és ko korok FoFy hatvanyvonalan. Masrészt az I, és Fy pontokon at tetszéleges olyan
kort rajzolva, mely k-t metszi, az U és V metszéspontok Osszekotése metszi ki az Fy Fy hatvanyvonalbol a W pontot.
W-bél a k-hoz hizott érinték érintési pontjai F; és Es. F1 Ey és Fy Es egyenesek metszik ki az adott e-bél a keresett
My, illetSleg My metszéspontokat.

Két kiilonb6z6 metszéspontot kapunk, ha Fj a k koron beliil van, a két metszéspont egybeesik, ha F) rajta van
a k-n. (Ez esetben e érinti az ellipszist), és nincs megoldas, ha Fj a k koron kiviil van, mert ez esetben az UV hur
végpontjai az FyFy egyenes éltal szét vannak valasztva, és igy a W pont a k kor belsejébe keriil.
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II. megoldas: Egyszertibb a szerkesztés, ha felhasznaljuk az ellipszis és f6kore kozti orthogonélis affinitast, amely-
nek tengelye az = egyenes. (Orthogonalisnak mondunk egy affinitast, ha irdnya mercleges a tengelyre.)



2. dbra

El6szor is megszerkesztjiik az ellipszis affin megfelelSjét, a k' f6kort. Ehhez elég a P érintési pont megfelelgjét, a
P’-t megszerkeszteni a k' koron. A P'-ben érint6 ¢’ korérint6é ugyanabban @ pontban metszi az x tengelyt (2. &dbra),
mint az adott ¢t ellipszis-érintd, és igy t' L OP'-re, vagyis a P’ rajta van az OQ szakasz f6lé, mint atmérs folé rajzolt
Thales-koron. Masrészt P’ rajta van a P-n atmend, x-re merdleges affin sugédron. Ezen meréleges metszi ki a Thales
korbél a P’ pontot. A O kozépponti, OP' sugart kor a f6kor, feltéve, hogy P e koron beliil van. Ha P e koron kiviil
van, akkor mar az ellipszisre nézve sincs megoldas. Ha P = P’, akkor az ellipszis korré fajul.

A szerkesztés masodik része: megszerkesztjiik az adott e egyenesnek affin megfelelGjét, €’-t a kor-rendszerben. Az
e és z metszéspontja R énmagénak felel meg (R’ = R), e és t metszéspontjat S-sel jelolve, S’ rajta van a t'-n, és S
affin sugardn. S'R = ¢’. ¢/ metszéspontjai k'-vel legyenek M’ és N’ ezeknek affin megfelelsi az e egyenesen: M és
N a keresett metszéspontok. Két kiilonbozs, két egybeess, vagy nincs metszéspont aszerint, amint ¢’ két kiilonb6zs
pontban metszi, érinti, vagy nem metszi a f6kort.
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