I. megoldas: A beirt és koriilirt kor sugarat o, ill. r-rel jeldlve, bizonyitandd, hogy
r > 20.

Tételiink kozvetleniil kovetkezik Berkes Jend ,,A talpponti haromszogrél” c. cikkében bizonyitott (IV) Gsszefliggés-
bél. Eszerint

(]‘) ? =

ahol K az adott haromsz0g, k a talpponti haromszog keriiletét jelenti. (Lasd K. M. L. 1956. marciusi sziméaban a 63.
old.)
Ismeretes, hogy k£ a beirt haromszogek minimaélis keriilete, és mint ilyen nem lehet nagyobb az oldalfelezé pontok
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altal meghatéarozott ) keriiletd haromszognél. Tehat k& < 5 és igy (1)-bél
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vagyis
r > 20.

Az egyenlGség jele nyilvan csak akkor érvényes, ha a talpponti haromszog egybeesik az oldalfelez pontok alkotta
haromszoggel, vagyis szabélyos haromszog esetén.
Jakubovics Janos (Bp., V., Eotvos J. g. IV. o. t.)

II. megoldas: Még egyszertibben kovetkezik tételiink az ismeretes Euler-féle tételb6l, mely szerint
2rp = r— d2,

ahol d jelenti a beirt és koriilirt kor kozéppontjainak egymastol valo tavolsagat. (Lasd ,Matematikai Versenytételek”
I. rész 1897/2 feladathoz fizott 2. jegyzetet a 41-43. old.)
Mivel
d >0, azért 2ro < r?,

vagyis
20< 1.
Egyenl6ség csak akkor &ll fenn, ha d = 0, vagyis a haromszog szabalyos.
Forgé Gdbor és Imre (Bp., V., E6tvos J. g. IV. o. t.)
ITI. megoldas: Ismeretes a tankonyvbdél, hogy a talpponti haromszog koré irt an. Feuerbach-féle kor atmegy az
T T
oldalfelez6 pontokon is, és sugara 3 Tehat a Feuerbach-féle, 3 sugart kor minden oldalt két pontban metsz (esetleg
érint, ha a két pont egybeesik). Ha tehat a korhoz a haromszog oldalaival parhuzamos érintsket szerkesztiink, olyan

r
haromszoghtz jutunk, amely az adott haromszoget teljes egészében tartalmazza, és amelynek beirt kore — sugara.

Ebbél kovetkezik, hogy az adott hdromszdgbe irt kor sugara nem lehet nagyobb, mint g, vagyis
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Az egyenlGség jele csak akkor lehet érvényes, ha a Feuerbach-féle kor egybeesik a beirt korrel, vagyis ha a haromszog
szabéalyos.

Megjegyzés: A tételt altalanosithatjuk a térben tetraéderre. A 4 tetraéderlap 4 stlypontja egy, az eredeti tet-
raéderhez hasonld, 1 : 3 aradnyban kicsinyitett tetraédert hataroz meg. E tetraéder koré irt gomb sugara tehat iy
Az eredeti tetraéder lapokkal parhuzamos érintGsikokat fektetve e gobmbhoz, teljesen a sikbeli okoskodashoz hasonld
meggondolasokkal belathato, hogy o < g Egyenl6ség csak a szabélyos tetraéderre all fenn.

Zsombok Zoltdin (Bp., IV., Kényves Kalméan g. IV. o. t.)



