I. megoldas: Ha P(Q minimalis, akkor () kdrnyezetében levé minden @’ pontra nézve PQ’ > PQ, vagyis a P
kozépponta és PQ sugara kor (Q-ban érinti a parabolat, és igy a P pont rajta van a ) ponthoz tartozé normalison.

A P kozéppontu korok a parabolat altalaban 4 pontban metszik. Keressiik e korok koziil azt, amely a parabolat
két pontban érinti. Mivel az x tengely szimmetria tengely, azért a két érintkezési pont abszcisszaja kozos.

A parabola egyenlete

(1) y? = 2pu.
A P(3p, 0) kozéppontt és r sugart kor egyenlete
(2) (x—3p)° +y* =
A metszéspontokra nézve fennall a (2) és (1) egyenlet, amibol
(= 3p)* =" — 2pa,
adodik, vagyis rendezve
(3) x? —dpr +9p* —1r? = 0.
A metszéspontok abszcisszai, akkor egyenlSk, ha a (3) masodfoku egyenlet diszkriminansa D = 0, vagyis
D = 16p® — 4(9p* — %) = 0,

ahonnan

r? = 5p2.

Mivel ez esetben az els6foku tag egyiitthatoja a gyok (—2)-szerese, azért
x12=2p, ésigy (1)-b6l y=+2p.
A feladat kovetelményeinek tehat két pont felel meg: Q1 (2p, 2p) és Q2 (2p, —2p).
Kriz Eleondra (Baja, III. Béla g. III. o. t.)

II. megoldas: A parabola (z1, y1) pontjaban az érints egyenlete
. p
yiy =plz+z1), vagyls y= y—(x + 1)
1
Az (21, y1) ponton atmend, és az érintére merdleges, normélis egyenlete tehat
!
y—y1=—"—(z—x1).
p

A keresett @ (z1, y1) ponthoz tartozo normaélis — mint az I. megoldasban lattuk — atmegy a P (3p, 0) ponton, és
igy
5

00—y = 3p — 1), vagyis rendezve y1 (2p — 1) = 0.

Ez az egyenlet vagy ugy allhat fenn, hogy y1 = 0, vagy pedig gy, hogy 2p —z1 = 0. Az y; = 0 ordinataju parabola
pont a parabola csicspontja, mely P-t6l nem minimalis, hanem a kozeli pontokhoz képest maximalis tévolsagban
fekszik (a gorbének a csucspont kérnyezetében fekvd pontjai kozelebb vannak P-hez, mint a cstcspont). A 2p—z1 =0
feltétel az x1 = 2p abscisszaji parabola pontra all fenn, ami megegyezik az I. megoldasban nyert eredménnyel.

Fillinger Ldszlo (Bp., L., Toldy F. g. IIL. o. t.)
ITI. megoldas: Legyen Q) (x, y) a parabola tetsz6leges pontja. Ennek tavolsaga P-t6l

PQ=+/(Bp—1)2+y2=/(3p— )2 + 2pz,

ahol a négyzetgyokjel alatt y* helyébe 2pz-et helyettesithettiink, minthogy a Q pont rajta van a parabolan, és igy
koordinatai kielégitik a parabola egyenletét. A gyokjel alatti kifejezést atalakitva

PQ = \/lz = 2)? + 5p%.

A jobboldalon a gyokjel alatt mind a két tag négyzetszam, tehat pozitiv és 5p? konstans. Igy a kifejezés értéke akkor
minimalis, ha (z — 2p)? a lehetd legkisebb. (z — 2p)? lehets legkisebb értéke 0, amit a kifejezés az 2 = 2p helyen fel is
vesz. Bz az eredmény egyezik az el6z6kkel. PQ) minimélis értéke p\/g.
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