Egészitsiik ki az M ABN tetraédert hasdbbé, mint az az 4bran lathato.

Mivel a feltételek szerint MN 1 MA, MN L NBés MA L NB, azért a hasab téglatest, koréje gémb irhatd, amely
megegyezik az M ABN tetraéder koré irt gombbel, hiszen négy kiilonb6z8 pont, amelyek nincsenek egy sikban, egy és
csakis egy gobmbot hataroznak meg. A keresett gobmb kozéppontja tehat a téglatest testatloinak kozos felezépontja. Az
egyik atlo AB. Pythagoras tételének kétszeres felhasznélasaval

AB = /22 + (2d)? + y2 = /2% + y2 + 4d2.

A keresett gomb kozéppontja tehat az AB szakasz O felez6pontja és sugara

AB 1
OA:OM:ON:OB: T = 5\/$2+y2+4d2.
Mivel OM = ON, azért az O pont benne van az M N szakaszt mer6legesen felezé sikban, amely a M N szakaszt
az F felezGpontjaban metszi.
a) Ha a gémb sugara allandéan 2d, vagyis
AO =0OM = 2d,

akkor az OF M derékszogl haromszogben

OF = JOM?2 + MF? = \/4d — d2 = dV/3,

vagyis az O pontok rajta vannak egy olyan koron, amelynek sikja mer6legesen felezi a M N szakaszt, kdzéppontja az
F pont, és sugara dv/3, s mivel megforditva e kor minden pontja lehet egy megfelels gémb kizéppontja, azért a fenti
kor az O pontok mértani helye.

b) Ha x = y, akkor az O pontok tavolsaga az [AM N] siktol (%) ugyanakkora, mint a [BM N| siktol (g), vagyis
az O pontok benne vannak e két sik szogfelezd sikjaiban. Az el6bbiek alapjan tehat az O pontok rajta vannak a M N
szakaszt merdélegesen felezg sik és e két szogfelez6 sik metszésvonaldn. Ez a két metszésvonal egyuttal az O pontok
mértani helye, mert ezen egyenesek barmely pontja lehet O pont.

Megjegyzés: Mindkét mértani hely konnyen altalanosithaté arra az esetre, a) mikor a gomb sugara r = allando (> d)
és b), amikor x = ky, ahol k allando.
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