I. megoldas: A két 5-nél nagyobb primszam nem lehet z és y, mert ekkor 2® + y? = 4k + 2 alakt volna, ilyen
alakt négyzetszam azonban nincs, mert ha egy négyzetszam paros, akkor az paros szdm négyzete, és mint ilyen 4-gyel
oszthato.

Az egyik primszam tehét z, a méasik legyen y. Be kell bizonyitani, hogy = oszthaté 3 -4 -5 = 60-nal. Mivel 3, 4, 5
egyméashoz relativ prim szadmok, azért elég megmutatni, hogy x oszthaté 3-mal, 4-gyel és 5-tel.

z és y, mivel 5-nél nagyobb prim szamok, csak 3k + 1 alaktak lehetnek. Ekkor azonban 2% = 2% — y? 3K alaki,
tehat 22, és igy x is oszthat6 3-mal.

Ugyanigy z és y csak 8m + 1 vagy 8m =+ 3 alakuak lehetnek. Minden esetben z? = 2% — y? = 8M alaku, ami csak
agy lehetséges, ha x oszthat6 4-gyel.

2% &s y? 5-tel osztva vagy +1-et vagy £+2-t ad maradekul. Ha y 5r + 1, 2z pedig 5r & 2 alaku volna, vagy forditva,
akkor z? = 2% — y* 5R 4 2 alakt lenne. Azonban 5r alakt szamok négyzete 5R alaku, 5r & 1 alaktaké 5R + 1, 5r 4 2
alaktaké pedig 5R — 1 alaku; tehat 5R + 2 alakt négyzetszam nincs. Ebb6l kdvetkezik, hogy z és y vagy mindketts
5r + 1, vagy mindketts 5r + 2 alaka. Ekkor azonban 2% = 22 — y? 5R alak, tehat = oszthato 5-tel.

Ezzel a feladat allitasat bebizonyitottuk.

Csiszdr Imre (Bp., 1., Petsfi g. IV. o. t.)

II. megoldas: Az (1) egyenletnek eleget tevs pythagoraszi szamok a kovetkezképpen irhatok fel (1asd Rademacher—
Toeplitz: ,,Szamokrol és alakzatokrol” c. szakkori fiizet — Tankonyvkiado 1953. — 88. old.):

T = 2uv
y:u2—U2

z:u2+v2,

ahol u és v kiilonb6z6 parossagi, egymashoz relativ prim egészek. x nem lehet torzsszam, mert 2uv mindig paros, sét
mivel u és v egyike paros. 2uv = x 4-gyel is oszthatd.

u és v 3-mal valé oszthatésadg szempontjabol 3k vagy 3k + 1 alakd. Ha mindkett6 3k £+ 1 alaka volna, akkor
u? — v? = y oszthat6 volna 3-mal, ami lehetetlen, mert y prim és 3-nal nagyobb, igy tehat u és v egyike 3k alaki,
amibdl kovetkezik, hogy = oszthatd 3-mal.

Ha w és v koziil egyik sem 5k alaka, akkor csak 5k £+ 1, ill. 5k + 2 alaktak lehetnek. Ha egyenld alakuak, akkor
y = u? —v?, ha kiilonboz6 alakuak, akkor z = u? +v? oszthato 5-tel, ami ellentmond annak, hogy ¥y és z 5-nél nagyobb

prim szamok. Tehat u és v koziil az egyik 5-tel oszthato, és igy x = 2uv is oszthato 5-tel.
Széphalmi Géza (Bp., VIIL., Piarista g. IL. o. t.)



