I. megoldas: Legyen D meréleges vetiilete: D’ a haromszdg sikjadban a P-t6l kiilonbozs pont. Akkor a PD
felegyenes a PD' félegyenessel hegyesszdget zar be. Elészor megmutatjuk, hogy két P-bél kiindulé sikbeli félegyenes
koziil az zar be nagyobb szdget a térbeli PD-vel, amelyik PD’-vel nagyobb szdget zar be. Vegyiink fel két P-bdl
kiindulé tetszéleges félegyenesen egy @, illetéleg Q1 pontot tgy, hogy PQ = PQ, = PD'.

Ha QPD'<a < Q1 PD’'< (1. abra), akkor D'Q < D'Qq, és igy a QDD’ és Q1 DD’ derékszogii haromszogekbdl
QD < Q1 D, kovetkezdleg a QDP és Q1 DP haromszogekbol

QPD<x <@ PD<«.

A P ponton atmend, D P-re meréleges, sik a haromszog sikjabol kimetsz egy D P-re meréleges e egyenest. Minden
Q pontra nézve, mely az e egyenesen van a QPD< = 90°, tehat az el6bbiek alapjan minden olyan sikban fekvé Q
pontra, amely az e-nek ugyanarra az oldalara esik, mint D',

QPD< < 90°,

az e masik oldalara es6 @@ pontokra
QPD< > 90°.

Mivel P a haromszognek egyik belss pontja, azért az e egyenes a haromszognek legalabb egy csucsat (az 1. dbraban
az A-t) elvélasztja D’-t6] és egyszer-smind legalabb egy maésik csiicstol.

Megjegyzés: Ha P = D', akkor mind a harom szdg derékszog, tehat akkor feladatunk értelmét veszti.
Daréczy Zoltan (Debrecen, Ref. g. IV. o. t.)

II. megoldas: Tekintsiik az AD, BD és C'D atmérsji G, Go, Gs gomboket. Thales tétele értelmében az AP D<
tompa-, derék-, illetve hegyesszog, aszerint, amint P a Gi-n belil, a Gi-en rajta, ill. a Gi-en kiviil van. Hasonld
megallapitasok érvényesek a masik két szogre és a masik két gombre vonatkozélag. Haromszogiink sikja a harom

gdémbb6l kimetszi rendre a ki, ko, k3 koroket (2. abra), melyeknek atmérdjiik a gombatmeérsknek vetiiletei: AD', BD',
cD'.

2. dbra

A harom kor mindegyike tehat atmegy a D’ ponton, és 2-2 kor méasodik metszéspontja (A1, By, C1) a Thales tétele
alapjan rajta van egy-egy haromszogoldalon (vagy annak meghosszabbitésan, ha D’ a haromszogon kiviil van).

A héarom kor egyiitt teh4t mindig teljesen lefedi a haromszodget. A haromszdg belsejében fekvsé minden, D’-t6l
kiilonbo6zs, P pont tehat legalabb egy kordn beliil van, és ugyanakkor legalabb egy kordn kiviil van, de akkor ugyanez
all a P pontra és a korokhoz tartozé gémbokre is. Ezzel tételiinket bebizonyitottuk.
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