I. megoldas: A sin2a = 2sinacosa és sin(180° — o) = sin « ismert Osszefiiggések felhasznalasaval felirhatjuk a
kovetkezd azonossagokat:

25sin 12° cos 12° = sin 24°
2 sin 24° cos 24° = sin 48°
2sin 36° cos 36° = sin 72°
2sin 48° cos 48° = sin 84°
2 sin 60° cos 60° = sin 60°
2sin 72° cos 72° = sin 36°
2 sin 84° cos 84° = sin 12°

A baloldalakat és a jobboldalakat Gsszeszorozva és mindkét oldalt a jobboldalak szorzataval osztva, nyerjiik, hogy
27 cos12° - cos 24° - cos 36° - cos 48° - cos 60° - cos 72° - cos 84° = 1,

ami egyenértékd a bizonyitandé allitassal.
Reichmann Robert (Bp. VIIL., Széchenyi g. IV. o. t.)

I1. megoldas: Altalaban bebizonyitjuk, hogy

(1) A:cosxcos2x...coskx:2ik,

e . 180° k=1, 2 )
2k +17 T

Legyen

(2) B =sinzsin2z...sinkx.

(1) és (2) szorzata sin 2ae = 2 sin v cos « figyelembevételével

1
(3) AB = o sin 2z sin4x . . . sin 2kx.

sin(180° — ) = sinaw  miatt
sinma = sin [(2k + 1) — m|z,

ahol
m=0,1,2, ...k

(3) tehat igy irhato:
1
(4) AB = o sin(2k — 1)z - sin(2k — 3)x .. .sin 3z - sin z.

(3) és (4) szorzata:

1
A’B? = 3ok sinz -sin2z -sin3z...sinkx - sin(k + 1)z...sin2kz =
1
= 5on sinx - sin2zx -sin3x...sinkz - sinkxsin(k — 1)x...sinz =
L o
Mivel B # 0, ezért
1
2 _
A = 2%,
és mivel A minden tényezGje pozitiv, azért
1
A= ok

ami bizonyitando volt.
Feladatunk a most bizonyitott altalanos tételnek speciélis esete, amikor k£ = 7.

Zsombok Zoltin (Bp. IV., Kényves Kalman g. IV. o. t.)



