I. megoldas: Legyen az adott haromszog AB és AC oldala egy X(«) rendszer két tengelye. (A X(a) rendszertdl 1.
Gonyei A. cikkét a K. M. L. 1955. januéri szaméban). Fel fogjuk irni egyrészt a haromszog koré irt kor K kozéppontja
és adjungaltjara vonatkozo

(1) (+¢=90°

Osszefiiggést, majd felirjuk ugyanest az Osszefiiggést a haromszog M magassagi pontjara és ennek adjungaltjara, mely
a talpponti haromszog My M; oldala.

K pont adjungaltja a haromszog BC-vel parhuzamos kozépvonala, ezért (1) ebben az esetben azt adja, hogy (1.
abra)

(2) G +7=90° vagyis (i =90°—1.

1. dbra
A magassagi pontra és adjungaltjara az (1) szogosszefiiggeés igy alakul:
(2 + AMyMs<t = 90°,
de az AM1 B derékszogii haromszoghdl (o + 8 = 90°, igy AMsMs<t = 3, és kovetkezoleg az AMoMs/\,-b6l AM3sMa<t =

.
Viszont (2) szerint a KAM< = {; = 90° — v, ebbdl kovetkezik, hogy

AK 1 MyMs.

Tompaszogi haromszog esetén a bizonyitds ugyanigy elvégezhetd. Ha a haromszog derékszogi, akkor a talpponti
haromszog az atfogdhoz tartozd magassagga fajul, és igy az egyik oldalarol nem tehet beszélni.

Szabdé Endre (Gyongyos, Vak Bottyan g. IV. o. t.)

Természetesen a X(a) rendszer felhasznéalasa nélkiil is konnyen bizonyithato a feladat allitasa, amint azt az alabbi
megoldasok mutatjik, melyek mind hegyes-, mind tompaszdgi haromszog esetén egyarant érvényesek.

IL. megoldas: A betiizést a 2. 4bra mutatja.




Thales tétele értelmében a BC {61é, mint 4tmérs {6lé, rajzolt félkor atmegy az Mo és M3 pontokon, tehat BC Mo My
hurnégyszog, és igy az MyMs3 A<, mint kiils6 sz0g egyenls a szemkozti belsé szoggel, vagyis

MoMzA< = .

Masrészt, ha a koriilirt korben A atellenes pontjat C’-vel jeloljiik, akkor a keletkezett ABC’ haromszodgben a
Thales-tétel alapjan az ABC'< derékszog, a keriileti szogek tétele szerint pedig AC’ B< = 7, és igy

C'AB< = 90° — .

AC'" és My M3 metszéspontjat E-vel jelolve, az AE M3 haromszog két szogének dsszege v + (90° — ) = 90°, és gy
a harmadik szog
AEM3< = 900,

ami bizonyitand6 volt.
Szabados Jozsef (Bp. III, Arpad g. IIL. o. t.)
II1. megoldas: Az AK B< (2. dbra), mint kozépponti szog egyenls 2+v-val, tehat a

180° — 2y

KAB« = FAM3;<« = 5

=90° — 4.

Mint ismeretes, a talpponti haromszog oldalai altal lemetszett haromszogek hasonlok az eredeti haromszoghtz (a
szOgek egyenlsége mar az I. osztalyos tankdnyvben megtalalhato), vagyis

AM3M2<I =,
tehat az AEM>/A harmadik szoge 90°.

Makkai Mihdly (Bp. V., E6tvos g. IL o. t.)

IV. megoldas: Ismeretes tétel, hogy az M pont barmely haromszogoldalra vonatkozé tiikdrképe rajta van a
koriilirt koron. Tehat M és M"' (3. abra) a koriilirt koron van és Mo M = MoM", MsM = M3M"" miatt

(1) M"M"" || My Ms.

3. dbra

Elég tehat azt megmutatni, hogy M” M"" meréleges az AK egyenesre. Mivel elgbbi szakasz hirja a K kdzépponti
koriilirt kornek, az allitas kovetkezik abbol, ha megmutatjuk, hogy A felezi a kor M M"" ivét. Mivel pedig az AM" és
AM' tavolsagok az AM tavolsag tiikdrképei, s igy a folottiik levs ivek is egyenldk, tehat A valoban felezi az M M
ivet, ebbdl pedig kovetkezik a bizonyitandé Aallités.

Pintér Laszldé (Celldomolk, Gabor Aron g. IV. o. t.)



