I. megoldas: Nem megy az altalanossag rovaséara, ha koordinata-rendszeriink x tengelyéiil a g egyenest, y tengelyéiil
pedig az [ egyenest valasztjuk (1. abra).
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1. dbra

Az A pont koordinatai: (a,0), a B ponté: (b,0), a P ponté: (0,z). Ha a, vagy b valamelyike, pl. a = 0 (azaz A
éppen a két adott egyenes metszéspontja), akkor a kérdéses mértani hely egyetlen pontta fajul el; ez a pont B.
A tovabbiakban tegyiik fel, hogy a és b egyike sem 0, és egyeldre zarjuk ki a z = 0 esetet (P ne legyen az origoban).
z

Az AP egyenes irdnytangense: ——; a BP egyenes iranytangense: 3 tehat az A pontban AP-re emelt meréleges
a

és a B-ben BP-re emelt mer6leges egyenes egyenlete:

a b
= — — & = — —b
y=2w-a) & y=l@-b)

Az egyenletrendszert megoldva, nyerjiik az M metszéspont koordinédtait

b
(1) x=a+Db, yza—.
z

z minden értékéhez (z = 0-t kizartuk!) tartozik egy koordinéata értékpar. Miutan pedig « fiiggetlen 2-t6l, az M pontok
egy, az y tengellyel parhuzamos, egyenesen helyezkednek el, melynek egyenlete

r=a++b.

Hatra van még annak eldontése, hogy az (1) egyenletrendszerrel jellemzett egyenes minden pontja hozzatartozik-e

a
a mértani helyhez. Tekintve, hogy y = — szerint az egyenes minden pontjanak y ordinatajahoz (y = 0 kivételével)
z

ab
tartozik egy z (: —) érték, ezzel egyiitt tartozik egy P pont is az y tengelynek valasztott [ egyenesen. Az eddig
Y

kizart z = 0 esetet ugy értelmezhetjiik, mint amelynek az (1) egyenes végtelen tavoli pontja felel meg, mig az [ egyenes
végtelen tavoli pontjahoz az (1) egyenes y = 0-hoz tartozo pontjat gondolhatjuk megfeleltetve. Ezzel a kiterjesztéssel
most mar mondhatjuk, hogy a keresett mértani hely a teljes © = a + b egyenes vagyis az az egyenes, mely [-lel tiikros
helyzetd az AB szakasz felez6pontjara nézve.

Bonyhdrd Péter (Bp. VIII., Apaczai Csere g. IV. o. t.)

II. megoldas: Jeloljiik g és [ metszéspontjat O-val.
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2. dbra



Az MAPA és M BP/A derékszogt, tehat Pythagoras tétele alapjan (2. abra)
AM? + AP? = MP? = BM? + BP?,
AZAZ
AM? — BM? = BP? — AP?.
De BP?=0P>+0B? AP?=0P?+ 0A? ésigy
AM? — BM? = (OP? + OB?) — (OP? + OA?) = OB? — OA? = allandé.

Azonban ismeretes (lasd K. M. L. 423. sz. feladat megoldéasat 1952 okt. 47. old.), hogy azon pontok mértani helye
a sikban, amelyeknek két adott ponttol mért tavolsagai négyzeteinek kiilonbsége allando: egy egyenes, amely az adott
pontok dsszekdtésére merdleges.

Dominydk Imre (Miskolc, Foldes F. g. IV. o. t.)

ITI. megoldas: Tetsz6leges P-hez tartozo M pontbol g-re bocsatott merdleges talppontjat Mi-gyel (2. abra)
jelolve, két par hasonld derékszogi haromszog keletkezik:

MM AN ~ AOPA és MM BA ~ BOPA,

mert az abran egyforman jeldlt szogek merdleges szarta szogek.
A megfelels oldalak aranya egyenld:
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(1)-et elosztva (2)-vel, nyerjiik, hogy
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(3) A BO konstans

Miutén M, helyzete nem fiigg a P ponttol, az M pontok mértani helye az M, ponton atmend, g-re merdleges
egyenes. (3) szerint az M pont O-nak az AB szakasz felezSpontjara vonatkozo tiikérképe.

Az M7 M egyenes minden pontja hozzatartozik a mértani helyhez, mert minden M-hez megtalalhatjuk az [ egye-
nesen azt a P pontot, amelybdl létrejott (ugyanazzal a szerkesstéssel, amellyel a P-b&l nyerjitk az M-et).

Heinemann Zoltin (Pécs, Banyaip. techn. II o. t.)

IV. megoldas: ABM P (3. abra, ill. AM BP — 2. abra) hurnégyszog, mert A-bol és B-bol a PM szakasz derékszog
alatt latszik.

3. dbra

Thales tétele alapjan PM a koréirt kor atmérdje, K kozéppontja pedig az AB szakaszt merélegesen felezd f
egyenesen van (f || 1). Az M pont tehat mindenkor a P pont tiikdrképe az f egyenesen mozgo K pontra nézve, vagyis
az M pontok mértani helye az [ egyenesnek f-re vonatkozo titkorképe.

Makkai Mihdly (Bp. V., E6tvos g. IL o. t.)
V. megoldas: Szerkessziik meg az APBA H magassagi pontjat (4. abra).



4. dbra

Az AH BM négyszog paralelogramma, mert a szerkesztés szerint az egyik oldalparja A P-re, a masik oldalparja pedig
BP-re merdleges. A paralelogramma kozéppontja az AB szakasz F felez6pontja. Az F pontra nézve M és H tiikros
helyzetdi. Ha P végigfut az | egyenesen, [ allandéan az APB/A magassigvonala marad, tehdt a H magassagpontok
mértani helye az [ egyenes, s igy az M pontok mértani helye az AB szakasz felez6pontjara nézve [-lel tiikros helyzeti

egyenes.
Surdn Gdbor (Bp. V., E6tvos g. IIL. o. t.)



