I. megoldas: Feladatunk igy is fogalmazhato: o(AC) = b, o(BC) = a, 9(AB) = ¢ egész szamok alkothatnak-e
pitagoraszi szamharmast?

Legyen tehat a? + b2 = ¢2, ahol a, b, ¢ relativ primszamok. Vegyiik fel az A és B mez6t ugy, hogy o(AB) = c.
Keressiik meg és jeloljiik C’-vel mindazokat a mez6ket, melyekre o(AC) = b, tovabba keressiik meg a C' mezsket,
amelyekre o(BC) = a.
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Ha kimutatjuk, hogy van olyan C mez6 a konfiguracioban, melyre ezen megjeldlés soran C’ és C” is keriilt, a
feladatot nyilvan megoldottuk.

Kimutatjuk, hogy ilyen mez6 van.

A B mez6t6l a lougrasnyira levé mez6k az a és (a — 1)-ik egyesitett 6vben helyezkednek el (és ha a > 4, akkor
csakis ott), hasonloan az A mez6t6l b lougrasnyira levé mezdk a b és (b — 1)-ik egyesitett Gvben vannak. Minthogy

0(AB) < 0o(AC) + o(BC)

(a 2. axiéma nem lineéaris pontharmasra) fennall, a két Gvnek biztosan van kozos mezsje.

Az altalanossag megszoritasa nélkiil feltehetjiik, hogy A sotét mezé.

Természetesen a két 6v valamennyi kdzos mez6je nem felel meg a feladat feltételeinek. A megfelels mez6k kivalasz-
tasa — az el6bbi feltétel kihasznalasival — a kovetkez6 modon torténhet:

Ha o(AB) péaros és o(AC) és o(BC) paratlan, akkor B szintén sotét mezd, és C — akar az A, akir a B mez6tol
vett tavolsagot tekintjiik — vildgos mezd, tehat a két 6v kdzos részének valamennyi vildgos mezeje megfelel a feladat
feltételeinek:

Ha o(AB) paratlan, akkor B vilagos mez6 és C sotét, ha o(AC) paros és o(BC) pératlan (lasd abrankat), ill. C
vilagos ha o(AC) pératlan és o( BC) paros. Abrank a ¢ = 5, b = 4 és a = 3 esetet tiinteti fel.

Szabados Jozsef (Bp. III., Arpad g. IIL o. t.)

I1. megoldas: Tekintsiik a 2n + 1, 2n? + 2n és 2n? + 2n + 1 specialis pitagoraszi szamharmasokat. Legyen A a
végtelen sakktabla kiindulasi mezeje. Az A-t6l szamitott (2n? + 2n)-ik Gvben csupa 2n? + 2n és 2n% + 2n 4 1 szammal
jelolt mez6 van. Tehat a B és C' mezSk ebben az 6vben vannak és kiilonboz6 szintek, mert o(AB) = 2n? 4+ 2n+1 és
0(AC) = 2n? + 2n kiilonboz6 parossagi. Tehat o( BC) paratlan, és igy lehet o( BC) = 2n + 1.

Mivel 2n + 1 < 2n? + 2n, azért a (2n® + 2n)-ik 6vben tetszélegesen kivalasztott B ponthoz mindig talalhato (az 1.
megoldas alapjan) az 6vben fekvé C' pont, melyre nézve tényleg o(BC) = 2n + 1.

Trivialis példa: n = 1 esetén a 2n? + 2n = 4-ik 6vben csupa 4-gyel és 5-tel jelolt mez6 talalhaté (lasd 1954.
novemberi 3—4. szam 73. old. 2. dbra) és barmelyik két szomszédos 4(= C) és 5(= B) tavolsaga o(BC) = 3.
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