I. megoldas: Képzeljiik a feladatot megoldottnak. A betiizést az 1. abra mutatja.

1. dbra

AY BiZ (i1 X 1
Osszuk fel az XY Z A oldalait az A1, B, Cy pontokkal AiZ = BllX = CiY =5 aranyban. Be fogjuk bizonyitani,
hogy az A1 B1C1 A oldalai rendre parhuzamosak az ABC/A oldalaival.

Huzzuk az X, Ay és By pontokon keresztiil parhuzamosokat az AB oldallal, és messék ezek a parhuzamosok az AC
oldalt rendre az X', A}, B} pontokban.
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Ebbél kovetkezik, hogy
(1) AX'=YC =\ YA
Jeloljiik az egyszeriiség kedvéért az A} A tévolsagot k-val. (AA] = —k.)
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De ugyanilyen aranyban osztja a Bj pont is a AX’ tavolsagot. Ugyanis

BiA  BiZ 1

BIX' ~ B X X

Tehat
Al = By,
vagyis tényleg
A1 B, || AB.

Eszerint a szerkesztés menete: Megszerkesztjiik az XY ZA oldalain az Ay, B;, C1 pontokat ugy, hogy
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pontokon at rendre parhuzamosokat hizunk az A; B;C1 A oldalaival.
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Speciélis esetek:

A=0esetén A1 =72, B1=X,C1=Y,éigy A=Z,B=X,C=Y.

1
A = —1 esetén 1= —1, ésigy az Ay, By, C; pontok az XY ZA oldalainak felez6pontjai, tehat az A; B;Cy; A oldalai

az XY Z N kozépvonalai, vagyis AB || XY, BC | YZ, CA || ZX. (Trivialis eset, midén X, Y, Z az ABCA oldalainak
felezGpontjai.)

A =1 esetén X is egyenl6 az egységgel, és szerkesztésiink cs6dot mond, mert az Ay, By, C1 pontok nincsenek a

végesben. Ez esetben tulajdonképpen a sik barmely P pontja tekinthetd egy pontta fajulé megoldasnak (A = B =
C=P).

II. megoldas: Képzeljiik a feladatot megoldottnak. A betiizést a 3. 4bra mutatja.

3. dbra

Jeloljiik az AB és XY egyenesek metszéspontjat Z1-gyel. Az X ponton keresztiil AB-vel parhuzamos egyenes messe
az AC oldalt X’'-ben (3. &bra).
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(Végesben fekvs osztopont esetén A # 1, vagyis A — 1 # 0).
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Tehat a szerkesztés menete: Megszerkesztjilk XY ZA oldalain rendre a Z;, X7, Y7 pontokat ugy, hogy A
1
XY Y7
=12 = —\;a ZZ1, X X4, YY] egyenesek rendre az ABCA oldalainak hordozoi.
X1Z X
A= 1 esetén —\ = E (3. abra)
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A= : esetén —\ = = (2. abra).

Specialis esetek:

A =0 esetén —\ is egyenls nullaval, vagyis 71 = X, X1 =Y és Y1 =Zésigy A=Z, B=X,C=Y.

Ha A = —1, akkor —\ =1, vagyis ZZ; | XY, XX, | YZ, YY) | ZX. (Trivialis eset, midén az X, Y, Z pontok
felezik az ABCA oldalait.)

A =Tlesetén —\ = —1, vagyis az X X1, YY1, ZZ; egyenesek az XY Z A silyvonalai, és igy az ABC — mint hatareset
—az XY ZA stlypontjava fajul. (A= B=C = S. — Lasd 1. megoldast.)

Megjegyzés: Egy megoldé sem dolgozott irdnyitott tavolsagokkal, és senki sem adott altalanos érvényt, egységesen
az osztoviszonnyal kifejezett megoldast.



