I. megoldas: A P fliggvénynek az x = a, b, ¢ helyeken nincs behelyettesitési értéke.
Q=(a=b)(x—a)(z =)+ (b—c)(z - b)(z—c)+ (c—a)(x—¢)(x—a)

fiiggvény mindeniitt értelmezett, latszolag masodfokt polinom, melynek értéke az © = a, b, c helyek kivételével minden
z-re megegyezik a P fliggvény értékével.
Tovabb bontva tagokra
Q = (a —b)(2* — ax — bx + ab) + (b — ¢)(z® — bx — cx + be)+
+(c—a)(z? —cx—ar+ac)=(a—b+b—c+c—a)x’—
—[(a=b)(a+b)+ (b—c)(b+c)+ (c—a)(c+a)|z+ (a—b)ab+
+(b = c)bc + (¢ — a)ac = —(a® = b* + b* — * 4+ * — a®)a+
+(a?b — ab® + b%c — be® + ac® — a®c) = a*(b — ¢) + be(b — ¢) — a(b® — ) =
= (b—c)(a® +bc—ab—ac)(b—c)[a(a—b) — c(a—b)] =
=0b-c)la—b)(a—c)=(b—a)(a—c)(c—0D).
Tehat a @ fliggvény x-t6l fiiggetlen allando és igy — az el6bbiek alapjan — P értéke is mindeniitt, ahol értelmezve
van (tehat az = a, b, ¢ kivételével) a @Q allando.
Beliczky Géza (Celldomolk, Gabor Aron g. IV. o. t.)

IL. megoldas: Bevezetve ap=x —a, ¢ =x — b, r = x — ¢ jeldléseket, ha = # a, x # b, x # ¢, akkor

— T — -r
(1) P=pgr(qrp+ pq+pq )=pq(q—p)+qr(r—q)+pr(p—7“)

De
p—r=—(¢g—p)—(r—q),
amely értéket (1)-be helyettesitve
P=pqlg—p)+qr(r—q) —pr(g—p) —pr(r—q) =
=(q¢—p)pg—pr)—(qg—r)gr—pr)=(g—p)a—r)p—(¢—7)(g—p)r=
=(g-p)g—r)p—r)={@—a)(r—p)g—7r)=(b—a)(a—c)(c—-b).

Szlanka Imre (Aszod, Petdfi g. IV. o. t.)
II1. megoldas: Kiszamitva Q(x) értékét az a, b, ¢ helyeken, nyerjiik kozvetleniil behelyettesités utjan, hogy
(1) Qa) =Q(b) = Q(c) = (a=b)(b —c)(a—c) = (b—a)(a—c)(c—b)

Ha egy masodfoku egész fiiggvény értéke harom kiilénb6z6 helyen megegyezik, akkor a fiiggvény allandé. Tehat Q
konstans, és értéke az (1) alatti érték. Mint lattuk, ez egyben P helyettesitési értéke is, ha © # a, b, c.

Makkai Mihdly (Bp. V., E6tvos g. IL. o.t.)



