I. megoldas: Az allitast elegendd a félatmérskre bizonyitani, mert ha ezekre igaz, nyilvan igaz kétszeresiikre is.
Abban a specialis esetben, amikor a két, egymésra merGleges atmérG éppen a nagy- és a kistengely, a reciprok
értékek négyzetdsszege:
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Igy tehat, ha a tétel igaz, az allando sziikségképpen
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Vegyiik fel a koordinata—rendszer kezdGpontjat a nagy- és kistengely metszéspontjaban, az ellipszis tengelyei pedig
illeszkedjenek a koordinata-rendszer tengelyeihez. Ez esetben, mint ismeretes, az a, b féltengelyi ellipszis egyenlete:

Legyen az egyik félatmérs egyenesének egyenlete y = ma, akkor a red merdleges masik félatmérs egyenesének
egyenlete y = —— x. Behelyettesitéssel kiszamitva az ellipszis és a két Atmérd egyenes egy—egy metszéspontjanak (az
m

atmeérs egy-egy végpontjanak) koordinatait:
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akkor a két félatmérd hosszanak négyzete
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Ebbél pedig a reciprokok négyzetosszege :
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ami valoéban fiiggetlen az m-t6l, vagyis minden egymasra merdleges dtmérGparra ugyanaz.
Gerencsér Piroska (Bp. VIIL., Zrinyi Ilona lg. IV. o. t.)

II. megoldas: A betlizést az adbra mutatja. Fejezziik ki a félatmérck végpontjainak koordinatait a félatmeérsk
hosszaval és a félatmérSknek az x tengellyel bezart szogével.
A P pont koordinatai:
T1 = ecosq, y1 = esinq,

a @ pont koordinatéai:

z9 = fcos(a+90°) = fsina,
y2 = fsin(a+90°) = fcosa.

Mivel P és @ az ellipszis pontjai, ezért e koordinatak kielégitik annak egyenletét:

e?cos’a  e%sin’a o f?sina f?cos?a
5 + 5 =1, és 5 + 5 =1
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E két egyenlet Osszege

ami valéban allandé.
Daréczy Zoltan (Debrecen, Ref. g. IIL. o. t.)



