Képzeljiik a feladatot megoldottnak (1. abrat). Jeloljik az f, végpontjat a BC = a oldalon A;-gyel. Legyen tovabb4,
AO =u, OA; =v, (u+v=f,) és b— c = d. A betlizést egyébként az dbra mutatja.
A szogfelezére vonatkozo ismeretes tétel alapjan, azt az ABAjA B-b6l induld és az ACAia C-bdl induld szogfele-
zGjére alkalmazva,
BA:BA;=u:v=CA:CA;

vagyis a B és C azon az Apollonius-féle koron vannak, amely kor pontjainak A-tol, ill. A;-t6l valo tavolsaganak aranya
u : v. E kor tehat atmegy az O ponton és — mivel kézéppontja az AA; = f, egyenesen van — a B-nek az f,-ra vonatkozo
tiikorképe B’ is a koron van, és igy B'C = b — ¢ = d az Apollonius-kor hurja.

Eszerint a szerkesztés menete: Kiindulunk a megadott AA; = f, szakaszbol és az ezen (AO = u révén) megadott
O pontbol. Megszerkesztjiikk az f, egyenesen a P pontot ugy, hogy PA : PA; = u : v. OP tehéat az Apollonius-kor
atmeérGje. E korben tetszéleges helyen megrajzolunk egy b — ¢ = d hossztsaga hirt és megszerkesztjiik az Apollonius-
korrel koncentrikus kort, amely ezt a hurt érinti.

A pontbol ez utébbi kérhoz szerkesztett érinté metszi ki az Apollonius-kérbdl a B’ és C pontokat. C A, 6sszekd-
tése metszi ki az Apollonius-korbdl a keresett haromszog harmadik csicspontjat, a B-t. Szerkesztésiink helyességét
igazoltuk, ha bebizonyitjuk, hogy AO a BAC< felezGje. Mivel B és C' az Apollonius-kéron vannak, azért BO felezi az
ABA< = ABC<«-et, CO pedig az ACA1<t = ACBa-et. Az ABCx e két szogfelezGjének kozos pontja O és igy AO a
harmadik szogfelezd.

Allapitsuk meg a megoldhatosag feltételeit. Mindenekel6tt sziikségképpen u < f,. A beirt kor sugarat o-val jeldlve,
20 < m, miatt, v < u, vagyis v+ v = f, < 2u, tehat

(1) u < fo < 2u.

Sziikséges tovabba, hogy b — ¢ = d < 2r, ahol r az Apollonius-kér sugara.
Mivel, mint lattuk
PA:PA; =2r+4u): (2r—v)=u:uv,

amibél
o — 2uv 2u(fa—u)7
uU—10 2u — fq

azért a masodik feltétele a megoldhatosagnak, hogy
2 u(fa - u)
2 b—c=d< —————F
(2) c=ds—
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majd azt megszerkeszteni. A megoldhatosag feltétele (v > v-n kiviil) itt most, mint lathato, az hogy 70
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legyen, vagyis d < ami egyezik az el6bb nyert feltétellel.
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