
I. megoldás: Legyen az adott parabola tengelye t, fókusza F , direktrixe d, 
sú
spontja A és 
sú
sérint®je a. A

parabola tetsz®leges pontja legyen P , ennek vetülete a direktrixen Q. Az FQ szakasz felezési pontja a 
sú
sérint®n

fekv® R pont. PR magasságvonala az FPQ háromszögnek, amely a parabola de�ní
iója szerint egyenl® szárú és a PR

egyenes a parabola P pontbeli érint®je. Látható, hogy Q és egyúttal P a tengelyt®l kétszer olyan távolságra van mint

R; másrészt a parabola érint®jének a 
sú
sérint®vel alkotott metszéspontjában az érint®re állított mer®leges átmegy a

fókuszon.

Ha a parabola minden pontját felényire közelítjük a tengelyhez, a tetsz®leges P pont P ′
-be kerül és PP ′ = RA;

megjegyezzük, hogy a közelítéssel A-nak megfelel® pont önmaga (A′
≡ A), és t a közelítéssel létrejött görbének is

szimmetria-tengelye.

RA felez®pontját jelöljük R′
-vel. Be fogjuk bizonyítani, hogy a P ′R′

egyenesre R′
-ben emelt mer®leges a tengelyt

oly F ′
pontban metszi, amely független a P (ill. P ′

) helyzetét®l. Ebb®l tüstént következik, hogy a P ′
pontok mértani

helye olyan parabola, melynek 
sú
spontja A, fókusza F .

Az ábrán egyformán jelölt szögek, mint mer®legesszárúak, egyenl®k, tehát

RP ′P△ ∼ RAF△, ahonnan P ′R : P ′P = AR : AF , amib®l (mivel P ′P = AR = 2AR′)

(1) AF =
4AR′

P ′R
.

Hasonlóképpen

P ′RR′
△ ∼ R′AF ′

△, ahonnan P ′R : RR′ = AR′ : AF ′,

és így (mivel RR′ = AR′
)

(2) AF ′ =
AR′2

P ′R

(1) és (2) összehasonlításából adódik, hogy

AF ′ =
1

4
AF,

ami egyben tételünk igazolását jelenti.
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II. megoldás: Jelöljük a P pont vetületét a t tengelyen M -mel, a PR érint®nek a t-vel való metszéspontját T -vel.

FR = RQ miatt TR = RP . A P ′T összeköt® egyenes, MP ′ = P ′P miatt, átmegy az AR távolság R′
felez®pontján.

A TRF és TR′F ′
derékszög¶ háromszögekre alkalmazva az ismert középarányossági tételt

AR2 = TA · AF, ahonnan AF =
AR2

TA
=

(2AR′)
2

TA

AR′2 = TA ·AF ′, ahonnan AF ′ =
AR′

TA
=

1

4
AF.
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