1. megoldas: Felirjuk egy tetsz6leges P(u,v) pontbol a paraboldhoz huzhaté érinték egyenletét, majd annak
feltételét, hogy a két érinté 45°-os szoget zarjon be egymassal. Igy a feltételt kielégité pontok koordinatai kozott
Osszefiiggést nyeriink, ez a keresett mértani hely egyenlete.

A P(u,v) ponton atmend egyenes, melynek egyenlete

(1) y—v=mlz—u)
alaki, ez esetben érinti az

(2) y? = 2px

parabolat, ha a parabolaval alkotott két metszéspontja egybeesik. Fejezziik ki (1)-b6l z-et, és a nyert értéket irjuk be
(2)-be, akkor rendezés utan a kovetkezs egyenlethez jutunk:

my® — 2py + (2pv — 2mpu) = 0.
y-ra nézve egybeesd gyokoket akkor kapunk, ha az egyenlet diszkriminansa
4p? — 8mpv + 8m?pu = 0,
azaz egyszerisitve és rendezve
2um? — 2vm +p = 0.

Ezt az egyenletet m-re megoldva nyerjiik a P(u,v) pontbdl a paraboldhoz hiuzhato két érints iranytényezsjét.

3) v+ \/v2 —2pu v —+/v% — 2pu

m =—————— és mg=
2u 2u

Annak feltétele, hogy a két érint6 45°-0s szoget zarjon be egymaéssal

myp —ma

4) tg4h® =1= , ebbd8l 1+ mimo=mi —mo

1 + mimeo
Ez utoébbi egyenletbe behelyettesitve my és mo-nek a (3) egyenletekbdl nyert értékét, megkapjuk a keresett mértani

hely egyenletét:
1+v+\/v2—2pu v—+U—=2pu v+ v2=2pu v —/v2—2pu
N 2u B 2u ’

2u 2u

azaz Osszevonva
P V2 — 2pu

2u: U

1+

Az egyenletet at fogjuk alakitani, hogy megallapithassuk, milyen méasodrendii gorbe egyenlete és melyek e gorbe
jellemz6 adatai. Végigszorozzuk u-val, négyzetre emeliink, majd az u-t tartalmazo tagokat kiegészitjiik teljes négyzetté

2 3.)2 2
3 2 2 (u+ 3p) v
(U+§p> — :2p, AZAZ 271)2—2—1)2:1
Ez egyenl$ oldatu hiperbola egyenlete. A hiperbola fGtengelye egybeesik a parabola tengelyével, kézéppontja az
3
0] (—?p, O) és féltengelyeinek hossza

a=b= p\/i. A lineéris excentricitas ¢ = Va2 — b2 = aV/2 = 2p, vagyis a hiperbola egyik fokusza Fj (g, O) egybeesik

a parabola F' fokuszaval (1. abrat).




A keresett mértani hely nem az egész hiperbola, hanem annak csak a parabolatol tavolabb esé aga. A masik ag pont-

jaibol a parabola 135°-0s szog alatt latszik. Ugyanis az atalakitasnél négyzetre emeltiink és ezaltal egybeolvasztottuk

az
mi —m mi —m
! 2 egyenletet a —1 ! 2

- 1+mime - 1+mime

egyenlettel. Az utobbi egyenlet viszont azt fejezi ki, hogy a két érints egymassal 135°-0s szoget zar be.
Tarlacz Laszlo (Szombathely, Nagy Lajos g. IIL o. t.)

II. megoldas: Legyen a P(x,y) a keresett mértani hely egy pontja, akkor e pontbél a paraboldhoz huzhato érinték
45°-0s szoget zarnak be. Valamely P(x1,y1) pontban a parabola érintGjének egyenlete

vy —p(z1 + ) = 0.
Mivel az érintési pont a parabolan fekszik, azért y% — 2pz; = 0, és igy az érints egyenlete igy is irhato
yi — 2y + 2px =0,

amely egyenletet y;-re megoldva
y1 = £V y? — 2pz.

Tehat a P(z,y) pontbdl a paraboldhoz huzhato érinték érintési pontjainak ordinéatai

1=y +\Vy?*— 2pz, Y2 =y —\Vy? —2px.

Az érint6k irdnytangensei

my = £, illetve mgy = £,
Y1 Y2

tehat a két egyenes szogének tangensét kifejezs képlet alapjan nyerjiik

L Py 2Vy? - 2pe

iye +p2 2z +p

Innen a keresett mértani hely egyenlete
4a% — 4y? +12pz +p*> =0

3\ 2
(:c—i—?p) —y? —2p* =0,

ami egyezik az els6 megoldasban nyert eredménnyel.

Ez azonban igy is irhato:

Bdrtfai Pdl (Bp. L. Petofi g. II1. o. t.)



