
Mivel a feltétel szerint a
2
< 1, azért 2a2 < 1+a

2
, és így

2a2

1 + a2
< 1, vagyis a jobboldalon álló tört nevez®je pozitív.

E pozitív nevez®vel egyenl®tlenségünk mindkét oldalát megszorozva,

a

(

1−

√

2a

1 + a2

√

a

)

<

√

2a

1 + a2
−

√

a.

Rendezve

(1)

√

a+ a <

√

2a

1 + a2
(1 + a

√

a).

De

1 + a
√

a = 1 +
√

a−
√

a− a+ a+ a
√

a = (1 +
√

a)−
√

a(1 +
√

a)+

+a(1 +
√

a) = (1 +
√

a)(1 −
√

a+ a),

és így (1) így írható:

√

a(1 +
√

a) <

√

2a

1 + a2
(1 +

√

a)(1 −
√

a+ a).

A pozitív (1 +
√

a)-val mindkét oldalt osztva:

√

a <

√

2a

1 + a2
(1−

√

a+ a).

Mivel 1−
√

a > 0, azért mindkét oldal pozitív és így négyzetre emelhetjük:

a <
2a

1 + a2
(1 − 2

√

a+ a+ 2a− 2a
√

a+ a
2).

Szorozzuk mindkét oldalt a pozitív

1 + a2

1
-val

1 + a
2
< 2− 4

√

a+ 6a− 4a
√

a+ 2a2,

vagyis

0 < 1− 4
√

a+ 6a− 4a
√

a+ a
2 = (1−

√

a)4.

Legutóbbi egyenl®tlenségünk nyilván igaz, de ebb®l következik, hogy az el®bbi egyenl®tlenségek is rendre egymás

után helyesek, mert minden egyes esetben megfordítható átalakítást végeztünk.
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