I. megoldas: Kiszamitjuk a haromszog szogeinek cosinusat, majd kifejezziik rendre a koréirt kor kézéppontjanak az
egyes oldalaktol mért tavolsagat kétféleképpen. Igy harom egyenlethez jutunk, melyekbdl a koréirt kor kézéppontjanak
két koordinataja és a kor sugara kiszamithato.

1 1
Legyenek a haromszog szogei w1, wa, ws. Tangenseiknek abszolut értékét az m, = 30 M2 = 7, m3 = —3 irdnyté-
nyez&kbdl nyerjiik:
1
7T+ =
ma — g 2 .
tgwy| = = =3, hasonléan |tgws| =1, [tgws| = 2.
g = | S22 tgwal = 1, tgs
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Mivel mind a harom tangens abszolut értéke legalabb 1, azért a haromszog hegyesszogd és igy mindharom szog
cosinusa pozitiv.

cosw = ————— alapjén
V1+tgiw

1 1 1
COSW] = ——, COSWs = ——=, COSW3 = —~=.
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A koréirt kor kozéppontjanak tavolsaga a haromszog oldalaitol:

r r r
1 di =rcosw) = —, do=—, dz=—.
(1) 1 =7 2= =g

Jeloljiik a kozéppont koordinatait zg és yo-val. A kor kézéppontjanak az oldalaktol mért tavolsaga

@) d _$0—3y0—2 d _y0—7$0+34 d _$0+2y0+8
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Az (1) és (2) egyenletek Gsszehasonlitasa alapjan
r=x0—3Yo—2, Sr=yo—Tr+34, r=2x0+ 2yo+ 8.

Megoldva a nyert egyenletrendszert
:E0:17 y0:_27 T:57

tehat a haromszog koré irt kor egyenlete:
(x —1)* + (y +2)* = 25.
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II. megoldas: Jeloljik a harom egyenes egyenletét Ly = 0, Ly =0, L3 = 0-val.

Képezziik a kovetkezs kifejezést:
K = LlLQ + /\L2L3 + uLng,

ahol \ és i tetszGleges valos értéket jelent.

A felirt kifejezés masodfoku (két-két elsfoku kifejezés szorzatanak osszege). Tetsz6legesen valasztott A és p mellett
K = 0 egy kupszelet egyenlete. A\ és p kiilonbo6z6 értékei mellett K mas és mas kapszeletet jelent.

A K = 0 egyenlettel jellemzett Osszes masodrendd gorbe dtmegy az adott egyenesek metszéspontjain. Ugyanis pl.
az L1 = 0 és Ly = 0 egyenesek metszéspontjainak koordinatait behelyettesitve, barmekkordnak is valasztjuk A-t és u-t,
a K kifejezésnek nemcsak az els6 tagja lesz 0, hanem a méasodik tag is (mert Lo = 0) és a harmadik is (mert L; = 0).
Feladatunk A-t, s p-t Ggy megvalasztani, hogy K = 0 éppen kor egyenlete legyen. Ennek a feltétele, hogy x2 és y°-es
tag egyilitthatoja egyenls legyen, tovabba, hogy az xy-os tag egyiitthatoja 0 legyen.

Irjuk ki a K-t részletesen.

K=(x-3y—2)(Te —y+34)+ X7z —y — 34)(z + 2y + 8)+
+u(r 4+ 2y +8)(r — 3y —2) = 0.

Rendezve

(747X + p)a® + (=22 + 13X — p)zy + (3 — 2\ — 6u)y>+
(=48 + 22\ + 6p)x 4 (104 — 76X — 281)y + (68 — 272\ — 161) = 0.

Feltételiink szerint:

THTA+pu=3—2\—6u,
—224 13\ —p =0,



mely egyenletekbdl

5
A= 5 ‘LL:—E
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A nyert értékeket K-ba helyettesitve, atrendezés utan a

1522 + 153% — 30z + 60y — 300 = 0

egyenlethez jutunk. 15-tel egyszertsitve
(x— 1)+ (y+2)* = 25.

Elsfordulhat, hogy a paraméterek meghatarozasara szolgalo egyenletek nem fiiggetlenek egymaéstol, igy nem alkal-
masak A és p kiszadmitasara. Ez akkor kovetkezik be, ha az adott egyenesek koziil kett6 parhuzamos, mely esetben
feladatunknak nincs megoldésa. (Ilyenkor a haromszog egyik csiucspontja a végtelenben van és a koriilirt kor elfajul
egy végesben fekvs egyenessé (haromszogoldal) és a sik végtelenben fekvs egyeneséve.)
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