Jeloljiik a két koncentrikus gomb kozos kozéppontjat O-val. A gulalapok — mivel érintik az O koézépponta beirt
gbmbot, vagyis egyenld tavolsagnyira vannak O-t0l — egybevagd korlapokat metszenek ki a koréirt gombbdl. A gulalapok
kore irt koriik sugara tehat egyenls, és e koroknek kozéppontjai (K7, Ko, K3, K4) egyben a beirt gdmb érintési pontjai.
Tehat OK1 = OK9 = OK3 = OK4 szakaszok rendre merdlegesek a gulalapokra (1. abra).

1. dbra

Egyenl6 sugart korokben egyenld hiirokhoz egyenld keriileti szogek tartoznak, amibél kovetkezik, hogy ha az ABCA
szogeit a, B, y-val jeloljiik, akkor a D csuicsnél levi élszogek is «, 3, v, és igy ezeknek Osszege 180°. Ami a D csticsra
all, az teljesen ugyanigy kimutathat6é barmely csicsra. Ebb6l kovetkezik, hogy mind a négy haromszogben a szogek:
a, B, 7. Mivel a koriilirt kor sugara — mint lattuk — mind a négy haromszdgben egyenld, azért a négy haromszog
egybevago.

Hérom élszog csak ugy alkothat triédert, ha a legnagyobb élszog is kisebb a mésik ketts Osszegénél. Jelen esetben
a 3 élszog Osszege 180°, tehat a legnagyobb élszog sziikségképpen kisebb a derékszognél, vagyis a négy egybevagd
haromszog sziikségképpen hegyesszog.

Ezek szerint, ha a D csticspontban 6sszefuto 3 gulalapot az ABC' alaplap oldalai koriil az alaplap sikjaba forgatjuk,
akkor a gulanak a 2. dbraban feltiintetett halozatat nyerjik. (E halozatbol az is vilagosan leolvashatd, hogy a gula
kitérd élei egyenlsk.)

Még meg kell mutatnunk, hogy az eddig megéllapitott sziikséges feltételek elégségesek is, vagyis ha egy tetszéleges
ABC hegyesszogi haromszog cstcspontjain at parhuzamosakat hizunk a szemkozti oldalakkal, az igy nyert Dy Do D3
haromszogben fekvs négy egybevagd haromszog (2. abra) tényleg egy haromoldala gala halézata és az igy nyert guala
eleget tesz a kiszabott feltételeknek.

2. dabra

Ha az ABCA a és b oldalai koriil felhajtjuk a D; ill. Dy csucspontu gulalapokat, amig D és Do egy térbeli D
pontban egybeesik (ez elérhetd, mivel CD; = CDy), akkor nyilvan a D gulacstcspont meréleges vetiilete az ABC
alapsikon D’ nem egyéb, mint a DjDyD3/\ magassdgpontja. Az igy nyert DABA ~ D3ABA, és ha az utobbit
felhajtjuk AB = ¢ koriil, a D3 pont is egybeesik a D ponttal, mivel a harmadik magassagvonal sziikségképpen dtmegy
a magassagi ponton. (Az dbrdn még megszerkesztettiik a gtila D’'(D) magassigat is.)



A megszerkesztett gula 4 oldalharomszoge koré egyenls sugara korok irhatok. Ezeknek, 3—-3 pontja a tetraéder koré
irt gdmbon van, tehat a négy kor teljes egészében is. De egy gomboén levs egyenls sugara kordk kdzéppontjai egyenls
tavolsagra vannak a gomb kozéppontjatol és éppen a gdmb kézéppontjabol a kordk sikjara bocsatott merélegesek
talppontjai. Tehat a korért gomb kozéppontja egyszersmind a hatarlapokat érinté, beirt gomb kézéppontja is.



