I. megoldas: Az ismert
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azonossag alapjan cosx + cos 3z = 2 cos 2x cos x, és cos 2z + cosdx = 2 cos 3x cos z.
Tehat a megoldandé egyenlet igy is irhato:

(2) 2 cos z(cos 2x + cos 3x) =0

A baloldal zarojeles tényezGjére ismét alkalmazva (1)-et

5
cos 2x + cos 3x = 2 cos ; cos g,
mely értéket behelyettesitve (2)-be, nyerjiik
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Ez akkor teljesiil, ha a baloldal valamely tényez&je 0.
a) cosz = 0, amibdl

T = T + 2k,
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b) cos 573: =0, amibdl

3:g:§:|:2k7r, Ty = 3%:&2]{371', rs =+ 2km,
3:6:7%:&21677, 3:7:%:&2]{77, (k=0,1,2,...)

c) cos% = 0, egyenlet gyokei a b) alatti egyenlet gyokei k6z6tt mar el fordulnak.

Mivel az egyenleten csak azonos dtalakitasokat végeztiink, a kapott értékek valéban gydkei az eredeti egyenletnek.
Csiszdr Imre (Bp., L., Petsfi g. IL. o. t.)

II. megoldas: A baloldal minden tagjat az ismert goniometriai azonossagok felhasznalasaval kifejezziik cosx
hatvanyaival:

6052x=2cos2:10—1, cos3x=4cos?’:t—3cosx,

cosdx = 8cos* x — 8cos? x + 1
Behelyettesités, rendezés és 2 cosx kiemelése utan adodik

2cos (4 cos® x +2cos’x — 3cosx — 1) = 0.

Innen vagy

(1) cosz = 0,

vagy

(2) 4cos® x4+ 2cos’x —3cosz — 1= 0.

Vegyiik észre, hogy
(3) cosx = —1

kielégiti a (2) alatti egyenletet. Osztva a (cosx + 1) gyoktényezdvel, cosz tovabbi lehetséges értékeire a kovetkezs
mésodfoki egyenletet kapjuk:

4) dcos’z —2cosz — 1 =0,
ahonnan

1£v5
(5) cosT = 2\/_

Az (1), (3) és (5) alatt nyert négyféle cosx értékhez tartozd = gyokok megegyeznek az I. megoldasban talalt
gyokokkel.

Gratzer Gyorgy (Bp., VL., Kolcsey g. IV. o. t.)



