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3 :2—L,S’2= 5t53 = —%,vagyisnzlésnzlreazsn=2—% képlet
helyes. Teljes indukciéval bizonyitjuk a képlet altaldnos helyességét. Tegyiik f6l, hogy valamely k természetes szamra
képletiink igaz, vagyis

a) I. megoldas: S; =

2+k
Se=2-2F,
alkor k1 24k k4l 442k —k—1 24 (k+1)
+ + + +2%k — k- +(k+
Sk1 =Sk + okl 2- ok ok+1  ° T ok+1 =2- ok+1

Tehat képletiink, ha k-ra igaz, akkor (k 4+ 1)-re is igaz, de 1-re (és 2-re) lattuk, hogy igaz, amibdl kovetkezik, hogy
képletiink minden természetes szamra fennall.

Weisz Katalin (Bp., L., Szilagyi Erzsébet lg. IV. o. t.)

IL. megoldas: S, a kdvetkezs alakban irhato

1
Sp ==
2+
1 1
+ 52 + ﬁ'i_
1 1 1
+ > + > + ﬁ'i_
1 1 1 1
+2_k+2_k+2_k+"'+2_k+
+ = + = + = +...+ = +...+ =
gn Ton T on Tt on -t o
Az egymaés alatti tagok Osszegét rendre si, Sa, ..., Sk, ..., Sp-nel jeldlve si olyan mértani sor 6sszege, melynek elsé

tagja ok hanyadosa 3 és tagjainak szdma n — k + 1, vagyis
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2

S, = ii _ (1)’“ ) <1)n

Tehat

Sp,=81+8+...+8,+...+58, =

S () e () e () (d) -
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Behringer Tibor (Bp., IIL., Arpad g. I. o. t.)
II1. megoldas:
1 2 3 n
1 Sn==-+=+= o+ =
(1) 2 + 22 + 33 et 2n
s 1
Mindkét oldalt E—vel SZOrozva:
@) Sn_1+2+3+ +n—1 n
2 22 23 2 ' AL 2n+l1

(1)-bol (2)-t kivonva,
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1
ahol a zar6jelben mértani sor van, melynek hanyadosa > tehat

1 an
Sn 1 2 n_l 1 n

By - 2n+1 - on 2n+1’
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2
vagyis

2+n
o

Tombdl Istvin (Pécs, Banyaip. mélyép. techn. III. o. t.)

Sp=2—

b) I. megoldas: A teljes indukcié modszere természetesen itt is célhoz vezet.

1-2-3-4 1 2 3
n=1reS=1-2-3= 1 :n(n—|— )(n4+ )(n + )

Tegyiik fel, hogy
k(k+1)(k+2)(k+3)

Sk = 1

is helyes,
akkor

Skr1 =S+ (k+1)(E+2)(k+3)=
E(k+1)(k+2)(k+3)+4(k+1)(k+2)(k+3) (k+1)(k+2)(k+3)(k+4)

4 4

nn+1)(n+2)(n+3)
4

Tehat tényleg az S, = képlet minden természetes n-re igaz.
Rizga Tamds (Bp., II., Rékoczi g. II. o. t.)
II. megoldas: Vizsgaljuk a kovetkezs sor Osszegét:

Sp=1-2-3-442-3-4-5+...+n(n+1)(n+2)(n+3).

Vonjuk ki ebbdl az 6sszeghdl dnmagat, de dgy, hogy a kivonandé k-adik tagjat a kisebbitendd k + 1-edik tagjabol
vonjuk ki:

Spn—8,=0=1-2-3-442-3-4-(5—-1)+3-4-5(6—-2)+
+...+nn+1)(n+2)[(n+3)—(n—1)] —n(n+1)(n+2)(n+3)
=4-5,—nn+1)(n+2)(n+3).

vagyis

nn+1)(n+2)(n+3)
4

Sp =
Kalmdn Gyérgy (Szolnok, Beloiannisz g. IIL o. t.)
ITI. megoldas: A sor k-adik tagja k(k 4 1)(k +2) = k® 4+ 3k? + 2k. A sor tehat atrendezhetd a kovetkezs alakba:

Sp=(13 422+ . +n®)+3(12+22+ ... +nH) +2(1+2...+n)
A zarojelben 1év6 kobszamok, négyzetszamok és természetes szamok Osszegének képlete ismert, azokat felhasznalva

nn+1)  n(n+1)(n+2)(n+3)
LI 4

nn+1)1% _nn+1)2n+1)
BN LLFST) RS

Jonds Jozsef (Gyongyos, Vak Bottyan g. III. o. t.)



