I. megoldas: A baloldalon szerepl$ gyok alatti mennyiség az o = 90° £ k-360° (kK =0,1,2,

...) értékek kivételével
mindeniitt értelmezve van és értéke seholsem negativ.

Ha a gyokot pozitiv elGjellel tekintjiik, akkor az azonossag csak azokra az « értékekre allhat fenn, amelyekre 45° + &
az L. és III. szognegyedben van.
A baloldalt atalakitjuk:
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) \/1+sina\/sin900+sina 2 2

1—sina sin90° —sina a a\
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Mivel az % =45°+k-180° (k=0,1,2,...) értekek kizartak, az (1) alatti kifejezés:

\/tg (450 + %) cotg (45° - %) = \/tg2 (45O + g) =tg (450 + %) )

Ha 45° + % a IL ill. IV. szognegyedben van, akkor a négyzetgyokok elGjelei megfelel6képpen veendsk.

II. megoldas: Az egységsugart korben (1. abrat), legyen az AOB< = «, OB =1, AB =sina, OA = cosa.

o

Az AB tavolsagot hosszabbitsuk meg B-n tul BC = 1-gyel. Az OC B<-et -val jelolve, a BOC< is egyenld §-val,
mert az OBC haromszog egyenlGszaru. A COD< = 3, mint valtdszog, ha DO 1 OA.
Tehat 28 + a = 90°, vagyis
90° — «

o __ g P _ o g
8= 5 =45 5’ ésigy a+pB =45 +2.
Az OAC derékszogii haromszoghen
o a\ 1+AB
tg(a+ﬂ)—tg(45 +§)— oA =

_ 1+AB (1+ AB)? \/1+AB\/1+sina
T Vi—4aB?2 \ (1+4B)(1-4B) V1—-AB  \V1-sina’

Ez a bizonyitas a tobbi térnegyedre is kiterjeszthets.

Biczé Géza (Bp., I1., Rakoczi g. I1IL. o. t.)

. (450+g)7t 90°+a  [1—cos(90°+a)  [1+sina
& 2) = T T\ Txcos(90° —a)  V1-sima’

Természetesen itt is ki kell zarni az o = — + 2kn (k

II1. megoldas:

=0,1,2,...) értékeket és a gyok elGjelét kellképpen venni.
Quittner Pdl (Bp., 1., Pet6fi g. I11. o. t.)



