I. megoldas: A betiizést az 1. dbra mutatja.

1. dbra

Ha AP = z, akkor BP = ¢ — z, és a két meréleges u = xsina, v = (¢ — x) sin .
Tehat az
u? +v? = 2% sin® o + (¢ — )% sin® B = 2% (sin® a 4 sin? B) — 2casin? B + ? sin? 3

mésodfoki fiiggvény minimumaét keressiik.

b
Ismeretes, hogy az y = az? + bz + ¢ fiiggvény széls6 értékét az o = —— helyen veszi fel, és e széls6 érték minimum,
a
ha a > 0.
Tehét jelen esetben — mivel sin? & 4+ sin? 8 > 0 — minimum van az
csin® 8
=" 2
sin“ « + sin“ 3
helyen, amikor
¢ sin?
c—x=

sin? a 4 sin® 8’
és igy a sinustétel felhasznalasaval
AP:PB=ux:(c—xz)=sin?f:sin®a =0:ad
Desed Zoltan (Bp. X., I. Laszlo g. IV. o. t.)

Megjegyzés: A kiszamitott arany alapjan a P pont konnyen meg is szerkeszthets. Pl.

b2:a2:b:%:b:z, ahol b:a=a:z.

A z szakasz tehat negyedik aranyosként nyerhets. A szerkesztés az 1. abrardl leolvashato.

II. megoldas: Szamitas nélkiil tisztan geometriai meggondolasokkal is megszerkesztheté a P pont.
Vegyiink fel az AB oldalan egy tetszGleges P, pontot. A P,-bdl bocsatott merdlegesek talppontjai legyenek @, és
R, (2. 4bra).




A P,Q. = u szakaszt forgassuk el P, koriil a P,Q’, helyzetbe, ahol P,Q" 1 P.R,.

Ha P, végigfut az AB oldalon, akkor a P, Q. Q", egyenls szart haromszogek mind hasonloak és perspektiv helyzetiek
az A centrumra nézve, vagyis a Q. pontok mértani helye az AQ’, egyenes, amely a BC oldalt a C’ pontban metszi,
ahol BC' nyilvan nem egyéb, mint a B-bdl kiindulé m;, magasséag elforgatasa P = B koriil. Pythagoras tétele alapjan
u? +v? = QLR2. Q. R, pedig a P,Q.S, R, téglalap atloja, amely téglalap az ABC’/A-be van irva oly modon, hogy
az R, S, oldaldnak hordozéja a haromszdg BC' oldala.

Problémank most mar igy fogalmazhat6: Az ABC’A-be irt téglalapok koriil (amelyeknek egyik oldala a BC’ oldal
egy szakaszat képezik), melyiknek az atloja a legkisebb?

Hogy ezt meghatarozzuk, toljuk el az A csiicspontot a BC” oldallal parhuzamosan egy tetszéleges Aj-be (3. abra).

Az ABC'A-be irt DEFG téglalap akkor eltolodik az A;CBA-be irt D1 E; F1 Gy téglalapba, amely egybevagé az
el6bbi téglalappal, mert G1Fy : BC' = A1Gy : A1B = AG : AB = GF : BC', és igy

G1F, =GF.

Ha az A pontot az As pontba toljuk, ahol A3C’ L C’'B-re, akkor problémank igy hangzik: A BC’ Ay derékszogi
haromszogbe irt téglalapok koziil, amelyeknek egyik csicspontja a C’ pont, melyiknek atloja minimalis? Az A B
atfogon 1évs P, téglalapcesticspontnak a C7 csticsponttol valo tavolsaga a téglalap egyik atloja, amely nyilvan akkor
minimaélis, ha C' Py 1 AyB.

A szerkesztés menete tehat: Megszerkesztjiik a BC oldalon a C’ pontot BC” = my, alapjan (2. dbra). A C’ pontban
merdélegest emeliink a BC’ oldalra és ramérjiik a C'Ay = m, tavolsdgot (3. dbra). C’-b6l merdlegest bocsatunk az
Ay B atfogora, amelynek talppontja Ps. A Py-n 4t BC’-vel rajzolt parhuzamos metszi ki az AB oldalbél a keresett P
pontot.

Szendrei Istvdn (Kunszentmiklos, Damjanich g. III. o. t.)

Megjegyzés: Konnyen meggy6z6dhetiink, hogy az igy megszerkesztett P pont megfelel az 1. megoldasban nyert P
pontnak. Ugyanis az A>C’ B derékszogii haromszdgben (3. abra), ismert tétel alapjan

AQC’2 = mi = AQB . A2P2
BC"”? =mj = A,B - P,B.

Tehat
mi - AQPQ . AP

m?  PB PB’

a b AP b?
A teriiletképlet alapjan azonban Ma _ —, s igy — = —,
my a PB a2

ami egyezik az I. megoldasban nyert eredménnyel.



