I. megoldas: Az igazolandé egyenlség igy is irhato:

2sin asin 5 cosy + sin? v = sin? a + sin? 3.

A feltevés szerint v = 180° — (o + f3), tehat

cosy = —cos(a+ ) és siny=sin(a+ f).

Ezen értékeket (1) baloldalaba helyettesitve, a baloldalt atalakitjuk,

— 2sinasin B cos(a + B) +sin®(a + ) =

= —2sinasin §(cos acos f — sin asin B) + (sin acos 5 + cos asin )

mig azonos a jobboldallal:
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= 2sin? Bsin? f — 2sin asin 3 cos o cos 3 + sin? o cos? B+

+ 2sinasin B cos avcos B + cos? asin? B =

= sin?

asin® B + sin® avcos?  + sin® asin? B + cos? asin® § =

= sin? a(sin? B + cos? B) + sin? B(sin? a + cos® a) = sin® o + sin? .

I1. megoldas: Atalakitjuk egyenléségiink jobboldalat:

sin? o + sin? § — sin? y = sin? o + (sin B + siny)(sin 3 — siny) =
ﬂ+7cosm~2cosﬂ+7 nu =

2
B+y B+y . B—=v B—=7
cos - 2sin cos =

2 2 2 2

=sin? a + 2sin si

= sin® a + 2sin

= sin?(8 + ) + sin( + 7) sin(8 — ) = sin(8 + ) [sin(8 + 7) + sin(B -

= sina2sin B cosy = 2sinasin 5 cosy, ami bizonyitandoé volt.

III. megoldas: A cosinus-tétel alapjan

a2 4+ b2 — 2
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Felhasznalva a sinus-tételt: . . . .
sinaw  sinf siny sinvy
2cosy = — - - = et
sinf sina sina sinf

Mindkét oldalt (a 0-t6l kiilonb6z6) sin avsin B-val szorozva

2sin asin B cosy = sin® a + sin? 3 — sin? 4.

Bonyhdrd Péter (Apéaczai Csere J. g. III. o. t.)



