Egyenletiink igy is irhato
(1) 1+ 22 =22 -2 =2 +1= (22 - 1) - 1).

El6szor bebizonyitjuk, hogy (1)-ben mindkét oldal csak paratlan lehet. Tegyiik ugyanis fel, hogy a baloldal péros,
akkor 2% és z is paratlan, de paratlan szam négyzete mindig 4k + 1 alaku, vagyis a baloldal csak 4k + 2 alaku lehet. A
jobboldal viszont csak gy lehetne paros, ha legalabb egyik tényezdje paros, de ez esetben az 4k’ alaki volna, vagyis
a jobboldal oszthaté volna 4-gyel, amig a baloldal nem. Tehat (1) mindkét oldala csak paratlan lehet, tehat kell, hogy
x, y, 2z paros legyen.

Legyen
T =2%-t, y=2%u, z=27-0,
ahol
a, B,y > 1, és t,u,v pératlan.
Egyenletiink tehat igy alakul:
(2) 220 42 4 920 2 4 927 2 = 220428 422

Az a, B, v pozitiv egész szamok kozott mindig van legaldbb egy olyan, amelynél kisebb nincs, legyen ez pl. a. Tehét
a< B, ésa<y.
(2)-t osztva 22*-val

(3) 12 4 92080 Ly 2 4 9lr—a) 2 — 928422

Mivel ¢? paratlan, (3) baloldala csak tgy lehet paros, ha a masik két tag koziil az egyik paratlan a masik paros, vagyis
B — a és v — a kozil az egyik 0, a masik nem 0. Ez esetben azonban a baloldal all két paratlan szam négyzetének
Osszegébdl, amely 4k + 2 alakt, melyhez adandé egy paros szdm négyzete, amely 4-gyel oszthaté. Tehat a baloldal
4K + 2 alakt, mig a jobboldal 4K’ alakt. Tehat az x = y = z = 0 kivételével, minden més feltevés ellentmondasra
vezetett.



