I. megoldas: Jeldljiik az adott pontot A-val és az adott O kézéppontu és r sugart kort k-val. Legyen ABCD a
keresett négyzet és legyen a BC oldal a k hurja. Képzeljiik a feladatot megoldottnak (1. abra).

1. dbra

Az AC 416 az AB oldalnak A koriili 45°-kal val6 elforgatasa és v/2 : 1 aranyban valo nytjtasa. Ez a transzformécio
keletkezik és amely k' sugara V2. Tehéat a C csticspont egyrészt rajta van a k koron, mésrészt rajta van a k’-n.

Eszerint a szerkesztés menete: Az AO tavolsdgot mindkét iranyban 45°-kal elforgatva és V2 : 1 aranyban megnyijt-
va, nyerjiik az O" és O” pontokat. (Legegyszertibben tgy, hogy az O-ban OA-ra emelt merdlegesre mindkét iranyba
felmérjiik az OA = 00" = 00" tavolsagot.) O’ és O koriil 72 sugarral rajzolt korok (2. abra) metszik ki k-bol a
C1, C4ill. CY, CY cstcspontokat. (A B és D pontok megszerkesztése mér trivialis.) Az utobbi két megoldas az el6bbi
kettének tiikorképe az OA tengelyre nézve.

Kl

2. dabra

A megoldhatosag feltétele, hogy k és k' (és ugyanakkor k és k' -nek) legyen kozds pontja, vagyis hogy egyrészt
0OA< "2+ r, masrészt (ha A a k-n belil van) OA > rv2 — r. Tehat megoldés akkor van, ha

r(vV2-1) <0A <r(vV2+1).

Ha OA a fenti egyenlGtlenségek egyikének nem tesz eleget, akkor nincs megoldéds. EgyenlGség esetén a megoldasok
szama 2, kiilonben 4, kivéve az OA = r esetet (vagyis midén A rajta van a k-n), midén is C] és C] Osszeesnek az
A-nak atellenes pontjaban (a két megoldas elfajul a k-ba irt négyzetté) és ugyanakkor C4 és C4 egybeesnek A-val
vagyis két megoldas pontta fajul.
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II. megoldas: Képzeljiik a feladatot megoldottnak, de az egyszeriiség kedvéért hagyjuk el a lényegtelen D pontot
(2. abra).



3. dbra

Az AB oldalnak és az AC &atlénak k korrel valé6 masodik metszéspontja legyen C* ill. B*. A B-nél 1év6 derékszog
miatt a Thales-tétel értelmében CC™ a k atmérGje, és igy — ugyancsak Thales tétele alapjan — C* B* mer6leges AB*.
Mivel a B*AC* < = 45°, azért AB*C*A egyenld szaru derékszogi haromszog (vagyis B*C* feladatunk egy méasodik
megoldasa), és igy B*C*B< = 135°, amibdl kovetkezik, hogy BOB*< = 90°.

Megszerkesztve a BOB™* K négyzetet és K koriil r sugara kort irva, ez a kor nem csak a B és B* pontokon megy
at, hanem az A ponton is, hiszen A-bo6l a BB* negyedkoriv 45° alatt latszik.

Az igy megtalélt szerkesztést hasznéljuk fel a valtozatossag kedvéért — arra az esetre, mid6én az A pont az adott
koron beliil fekszik. Az OK = rv/2 és AK = r alapjan megszerkesztjiik a K pontot, melyre két megoldast kapunk: K’
és K" (4. &bra).
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4. dbra

E pontok koriil rajzolt r sugara korok metszik ki a k-bol a By, Bj ill. BY, BY négyzetcsicsokat.



