I. megoldas: Egy szam akkor oszthatd 5-tel, ha az utolsé jegye 0 vagy 5.
Az
N=1"4+2"+...+8"

Osszeg utolso jegyét az egyes tagok utolso jegyei Gsszegének utolso jegye adja.

Ko6nnyd belatni, hogy

1. 1-gyel barmely szam, 6-tal pedig barmely péaros szdm szorozva, annak utolso jegye nem valtozik (...0-6 =
.0, ...2:6=...2,...4.6=...4,...6-6=...6 ...8:6=...8),

és 2. barmely 1-re ill. 6-ra végz8ds szam minden pozitiv egész kitevGjd hatvanya 1-re ill. 6-ra végzddik.

3. Az 5-re (és 0-ra) végz6ds szamok kivételével barmely paratlan ill. paros szam 4k-adik hatvanya (ahol k =1,2,...)
1-gyel ill. 6-tal végz&dik. Mivel a hatvany utolso jegye csak az alap utolso jegyétdl fiigg, azért elég allitasunkat csak
1-jegyl szamokra igazolni. A 2. pont alapjin

1 minden hatany 1, 24k — 16* vegzGdése 6,
34k — g1+ végzGdeése 1, 44k — 162 « 6,
7k = 2401% « 1, 64k « 6,
(9%F = 812 « 1), 8% = 4096* « 6

A 3. és 1. pont alapjan kovetkezik:
Minden szam (4k + 1)-edik hatvanyanak utolso jegye megegyezik az alap (azaz elsé hatvanyanak) utolso jegyével.
Eszerint tehat elég a 4k — 3, 4k — 2, 4k — 1 és 4k alaku kitevskre (k = 1,2,...) vizsgélni a végzédéseket.

AZTLkl-teVO A végzbdések rendre
alakja
4k — 3 1 2 3 4 5 6 7 8
4k — 2 1 4 9 6 ) 6 9 4
4k — 1 1 8 7 4 ) 6 3 2
4k 1 6 1 6 5 6 1 6

A végzidések Gsszege az egyes sorokban 36, 44, 36, 32, vagyis N utolso jegye 6, 4, 6, 2 és igy 5-tel osztva a maradék
rendre 1, 4, 1, 2.

Kowvdcs Ldszlo (Debrecen, Ref. g. IIL o. t.)
II. megoldas: 1. Ha n = 2k alaku, akkor

N=14+06-1)"+10-1) +15+1)"+25" + (35 +1)" + (50 — 1)* + (65 — 1)".

Most két alesetet kell megkiilénboztetni:
a) k paros, akkor a binomiéalis tétel figyelembevételevel N =54+ 7-1=5(A+1) + 2,
b) k paratlan, akkor ugyancsak a binomialis tétel alapjan

N=5B+1-1-14+141-1-1=5B-1.
2. Ha n = 2k + 1, akkor
N: 1+(22k+1+82k+1)+(32k+1+72k+1)+(42k+1+62k+1)+52k+1.

De ismeretes, hogy (azkle —l—b%“) mindig oszthat6 (a+b)-vel, és igy a méasodik, harmadik és negyedik tag oszthato
10-zel, az utolsé tag pedig 5-tel. Tehat ez esetben

N =5C+1.

Balatoni Ferenc (Bp. IIL., Arpad g. III. o. t.)

Megjegyzés: Mindkét megoldasnal nemcsak azt bizonyitottuk, hogy N nem oszthat6 5-tel, hanem még a maradékot
is meghataroztuk aszerint, amint az n kitevs 4-gyel osztva 1, 2, 3 vagy 0-t ad maradékul.



