I. megoldas: 440 = 5 -8 - 11. Mivel e harom tényez6 paronként relativ prim, azért elég azt megmutatni, hogy
kifejezésiink oszthatoé 5-tel, 8-cal, és 11-gyel.

A binomialis tételbdl kovetkezik, hogy (a £b)" osztva a-val — paratlan n esetén — 4b"-t ad maradékul, vagyis
(a4 b)" = aA+£b", ahol A természetes szam és n péaratlan.

Tehat paratlan n esetén

1) N=12"—(1"+4"+7) = (G+7)" =1" = (5-1)"—=7" =
—5A+T"—1"—5B+1"—7"=5(A— B),

2) N=@B+4)"—1"—4"—(8-1)"=8C+4"—1"—4"—8D+1" =
—8(C - D),

3) N=(1141)"—1"—4" — (11 —4)"
=11 E4+1"—1"—4"— 11 F4+4" =11 (E- F),

ahol A, B, C, D, E, F természetesen szamokat jelentenek. Ezzel kimutattuk, hogy kifejezésiink 5-tel, 8-cal és 11-gyel
oszthato.

Mohos Béla (Pannonhalmi g. IIL. o. t.)

II. megoldas: Ismeretes, hogy

a™ — b" oszthato (a — b)-val, ha n barmilyen természetes szam,
és a™ + b" oszthato (a + b)-vel, ha n paratlan szam.

Tehat fentiek alapjan

1. N = (12" = 7") — (1™ + 4™), ahol az els6 tag oszthato (12 — 7)-tel, a masodik tag pedig (1 + 4)-gyel, vagyis
mindkét tag oszthato 5-tel.

2. N = (12" —4"™) — (1™ + 7™), ahol az els6 tag (12 — 4)-gyel, a masodik tag (1 + 7)-tel, vagyis mindkét tag 8-cal
oszthato.

3. N = (12" = 1") — (4" +7"), ahol az elsg, ill. masodik tag (12 — 1)-gyel ill. (4 + 7)-tel és igy mindkét tag 11-gyel
oszthato.

Mivel 5, 8 és 11 paronként viszonylagos torzsszamok, azért — paratlan n esetén — kifejezésiink oszthat6 5-8-11 = 440-
gyel.

Schmidt Eligius (Bp. L., First S. g. IIL. o. t.)

Megjegyzés: Tobbet lehet megmutatni, mint amennyit a feladat kdvetel. Ugyanis kifejezésiink 3-mal is oszthato:
2" —-1"+4"+7)=12"-1"-34+1)" - (6+1)"=3A-1"-3 B—
-1"-6C—-1"=3(A-B-2C-1)

ahol A, B és C természetes szamok.
Tehat kifejezésiink — paratlan n esetén — oszthatd 3-5-8 - 11 = 1320-szal.

Csonka Pdl (Bp., XI., Jozsef Attila g. IV. o. t.)



