Egy 10-es szamrendszerbeli szam altalanos alakja
N = 2,10%" 4+ a2,—110%" 1 4+ a9, _210%" "2 4+ -+ 4+ a310% + a210% + 4110 + ao,

ahol az egyiitthatok 1-jegyd természetes szamok a 0-t is beleértve. Ha a szam paros szamu szamjegyekbdl all, akkor
Aop = 0.

Ismeretes, hogy a® ! + b?*+1 oszthato (a + b)-vel, és a®* — b** = (a®)F — (b*) oszthato (a® — b?)-tel, amibél
kovetkezik, hogy 102*+1 4+ 1 oszthato 10 + 1 = 11-gyel és 10%* — 1 = 100¥ — 1 oszthato 100 — 1 = 99-cel és igy 11-gyel
is.

Ezt tudva, N-et a kovetkez6 alakban irjuk fel:

N = a0n102" — Q2n, + a2p + agn,ll()?"*l + agp—1 — Gop—1 + a2n72102n72 — a2”72—|—
+a2n_2+---+a3103+a3—a3+a2102—a2+a2+a110+a1 —a1+ag =
= a2, (10%" — 1) + agn, 1 (10" + 1) + agn_2(10"72 — 1) + - -+ + a3(10® + 1)+
-‘1-@2(102 — 1) =+ a1(10 =+ 1) + (azn +agp—o2+---+as + ao) — (azn_l + agp—3+ -+ a3+ al).
Ezen 0sszegben az els6 2n szamu tag a fentiek szerint oszthato 11-gyel, és igy ha N-et elosztjuk 11-gyel ugyanannyit

kapunk maradékul, mintha az elsé 2n szadma tag utan kovetkezs kiilonbséget osztanok 11-gyel, ez a kiilonbség pedig
éppen a tételliinkben szerepl kiilonbség.

Megjegyzés: Ha e kiilonbség negativ, akkor legegyszeriibben a 11 megfelel§ tobbszordsének hozzaadasaval kapjuk
meg a pozitiv maradékot. P1. 19 082 esetén a kiilonbség 3 — 17 = —14. Ez esetben —14+2-11 = 8 a keresett maradék.

Biczé Géza (Bp. I1., Rakoczi g. I1. o. t.)

Elfogadtuk azokat a megoldasokat is, amelyek nem tartalmaztak altalanos bizonyitast.



