I. megoldas: A trivialis esetek kizarasara és a megoldhatosagot szem elGtt tartva, feltételezziik, hogy a, b és ¢ # 0
és természetesen p # 0.

Az egyenes akkor és csak akkor érinti a paraboléat, ha a parabolaval alkotott két metszéspontja egybeesik, vagyis
ha az

(1) y? =2px
és
(2) —by — % = ax

egyenletrendszernek csak egy gyokparja van.
Helyettesitsiik (2)-bol z értékét (1)-be, nyerjiik
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amely egyenletnek gyokei akkor esnek egybe, ha a diszkriminansa 0, vagyis
4p2p?  8pc?
5~ =0,
a a
amibdl (p # 0)
- 2ac?
p - b2 .

Filép Janos (Bp. V., Piarista g. IIL o. t.)

II. megoldas: Felhasznaljuk, hogy a parabolat az (x1 y1) pontban érinté egyenes egyenlete

ny = p(x + 1),

azZazZ

(3) y1y — pr — pry = 0.
A

(4) by +ax+c* =0

egyenlet ugyancsak az érinté egyenlete. Tehat ha (4)-t egy alkalmas szammal megszorozzuk, akkor az egyiitthatok
rendre megegyeznek (3) egytitthatoival.

Szorozzuk meg (4)-t y—bl—vel, nyerjiik az
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egyenletet, melyben y egylitthatoja ugyanaz, mint az (3) egyenletben y egytitthatoja, kovetkezleg a mésik két egyiitt-
hato is megegyezik:
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A két utobbi osszefiiggésbdl kiszamitjuk az érintési pont koordinatait:
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rK = —, Yy = ——.
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Az érintési pont rajta van a parabolan, tehat koordinatai kielégitik a parabola egyenletét:
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II1. megoldas: Felhasznaljuk azt a tételt, hogy a parabola cstcsérintGje felezi barmely més érintének az érintési
pont és a parabola tengelye kozé esG szakaszat.

Eszerint az érintési pont abszcisszaja: az érinté x tengelymetszete ellenkezd jellel, vagyis

C2

xry = —.
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Az érintési pont ordindtaja pedig az y tengelymetszet kétszerese, azaz
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Az érintési pont rajta van a parabolan stb. mint a II. megoldéasban.
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IV. megoldas: Felhasznaljuk azt a tételt, hogy az érint6 és csucsérinté (y tengely) metszéspontjaban az érintére
bocsatott mer6leges athalad a fokuszon. Ez més széval azt jelenti, hogy az érint6 y tengelymetszete, mint derékszogi

haromszég magassaga, mértani kézéparanyos a g és az érinté x tengelymetszetének abszolut értéke kozott.
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