I. megoldas: Mivel a hegyesszog, azért egyenltlenségiink mindkét oldala pozitiv, tehat négyzetre emelhets, vagyis
elegends a kovetkezs egyenlStlenséget igazolni:

sin® o + cos? o + 2 sin a cos a < 2.

De
sin2a+cos2a=1, 2 sin o cos a = sin 2«

és igy
sin2a < 1,

ami nyilvan igaz. Az egyenl6ségi jel akkor érvényes, ha o = 45°.
Marik Miklés (Bp. L., Fiirst S. g. IL. o. t.)

I1. megoldas:
Az o hegyesszog mindig ilyen alakban irhato

a=45°+ 03, ahol 0< < 45°.

Tehat

(1) sin v = sin45° cos 8 £ cos 45°sin 8 = T(Cosﬁ +sinf8)
o o V2 ,

(2) cosa = cos45° cos f Fsin45°sin f = T(Cosﬁ Fsinp)

(1) és (2) Osszege:
sina + cosa = V2 cos 3
Tehat sin a + cos « lehetd legnagyobb értéke \/5, midén cos 8 = 1, vagyis S = 0° és igy o = 45°.
Zawadowski Alfréd (Bp. 1., Pet6fi g. I11. o. t.)

III. megoldas: Vegyiink fel egy AB = 1 szakaszt és rajzoljuk meg azt a korivet, amelynek pontjaibol az AB
tavolsag 45° alatt latszik. (1. &bra.)

1. dbra

2
Mivel a kozépponti szog 90°, azért a latokoriv sugara £ - AB folé ABC' derékszogl haromszoget szerkesztve,

melynek A-nal levs szoge tetszdleges o, akkor AC' = cosa és BC = sina. Messe az AC befogd meghosszabbitasa
a latokorivet C' pontban, akkor a keletkezett BCC’ derékszogi haromszog egyenld szard, mert C'< = 45°, vagyis
CC' = CB = sina. Tehat AC' = sina + cosa. Ha o véltozik, az AC’ hir is valtozik, de mindig kisebb marad az
atméronel, v2-nél. A legnagyobb értéket sina 4 cosa = AC” akkor éri el, ha AC’ atmeérs, vagyis AC" = v/2 és ez
esetben o = 45°. (Az 1. abrabol még leolvashato, hogy ha o hegyesszdg, akkor AC’ = sina + cos a minimaélis értéke
1, midén a = 90°.)

Vigassy Jozsef (Bp. L, Petéfi g. IL. o. t.)

IV. megoldas: Probaljuk grafikusan megoldani a
sina +cosa = ¢

egyenletet, ahol ¢ megadott konstans érték. (2. dbra) A c-hez tartozd « szoget ugy nyerjilk, hogy a »-45°-0s« szog
mozgb szardt onmagaval parhuzamosan eltoljuk ¢ tavolsaggal.



2. dbra

Az eltolt egyenes (dbrankon vonalkizva), altalaban 2 pontban metszi a negyedkort, tehat 2 megoldast kapunk a-ra.
A ¢t valtozonak tekintve, a-ra hegyesszogi megoldas a ¢ valtozonak csak bizonyos intervalluméban van: ¢ legkisebb
értéke 1, mikor is ay = 0° és ap = 90° és legnagyobb értéke pedig midén oy = as = 45°, vagyis az eltolt egyenes érinti
a negyedkort. Ez esetben ¢ = v/2. Tehat ha o hegyesszdg

1 <sina+cosa < \/5
Megjegyzés: Ha elejtjliik azt a kdvetelményt, hogy a hegyesszog, akkor abrankbél rogton lathato, hogy

-V2<e<V2

esetén van megoldas.
Kovdces Ldszlo (Debrecen, Ref. g. II. o. t.)



