Jeloljiik a négyszog csucspontjait az a és d oldal kozos A pontjabdl kiindulva A, B, C, D-vel. Ismeretes, hogy a

a 1—cosa
hirnégyszogben a szemben fekvé szogek Osszege 180°, tehat a C'< = 180 — a. Mivel tg? — = ———— azért cos a-t

2 1+ cos «
kell az oldalakkal kifejezni.
Az ABDp és CBDa haromszogekbdl a kozos BD oldalt cosinus tétellel kifejezve,

egyrészt
BD? = a? 4+ d? — 2ad cos a,

masrészt
BD? = b* + ¢* — 2bc cos(180 — ) = b* + ¢ + 2bc cos a.

A baloldalak egyenlGségébdl kdvetkezik a jobboldalak egyenlGsége:
b% + ¢? + 2bc cos a = a® + d* — 2ad cos a,
vagyis
(2bc + 2ad) cos a = a* + d* — b* — 2,

amibdl
a2 + d2 _ b2 _ 02

2ad + 2bc

COSs & =

Ebbél kovetkezik, hogy

2ad +2bc— a2 —d2 + b2+ 2 (b+¢)* — (a—d)?
1—cosa= = ,
2ad + 2bc 2ad + 2bc

ill.
2ad +2bc+a* +d* — b — (a+d)*> = (b—rc)

1 = =
teosa 2ad + 2bc 2ad + 2bc

Tehat

t2g71—coso¢7(b+c)2—(a—d)2 b+ct+a—d)(b+c—a+d)
g2_1+cosa_(a_|_d)2_(b_c)2 (a+d+b—c)lat+d—b+ec)
(25 —2d)(25 —2a) (s—a)(s—d)

(25— 2¢)(25—2b)  (s—b)(s—c)’
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