I. megoldas: A tételt teljes indukciéval bizonyitjuk.
.2
sin® ¢

Ha n =1, a tétel igaz, mert igy szol sinp = — .
sin ¢
Feltéve, hogy igaz n = k-ra, bebizonyitjuk, hogy igaz n = k + 1-re is.
Ha n értéke k-rol k 4+ 1-re n6, az (1) kifejezés baloldalan egy taggal lesz tobb, ez a tag: sin(2k + 1)p. A jobboldal
sin? ko 4 sin?(k + 1)
6 -

- re valtozik. Bizonyitandé tehat, hogy
sin ¢ sin

pedig

sin®(k+ 1) sin®ky
sin sin ¢

(2) sin(2k + 1)y =

Alkalmazzuk a kovetkezs jelolést (k + 1)p = «, ko = 5.
Ezutéan (2) ilyen alaku lesz:
sin? o — sin? 3
sin(a — )
Ez pedig azonossag, ami rovid szamitéassal kideriil, ha sin(a + §)-t és sin(a — §)-t az ismert modon kifejezziik o és
B szogtiggvényeivel. Ugyanis

sin(a + B) =

2 2

asin? g =
2

sin(a + B) - sin(a — ) = sin® avcos? B — cos

= sin? a(1 — sin® ) — (1 — sin® @) sin” § = sin? a — sin® S.

II. megoldas: Szorozzuk mindkét oldalt 2sin ¢-vel, a baloldal lesz:

2sin psin p + 2sinpsin 3¢ + 2sinpsindp + ... +
+2sinpsin(2n — 1)¢p.

. B-a
5 sin 5

!
Az ismert cosa — cos 8 = 2sin képlet alapjan ez a kifejezés igy irhato:

[cos 0 — cos 2¢] 4 [cos2¢ — cosde] + ...+
+ [cos(2n —2)p — cos 2ng0} =cos(0 — cos2np =
= 2sin nysinny = 2sin® ne.

Ezt kellett bizonyitani.
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