Azt kell bizonyitanunk, hogy a®" 1 — g oszthat6 2-vel és 5-tel, ha n 2-nél nem kisebb egész szam.
@'t —a=a (a2n — 1) ,
on — 22+(n72) — 22 . 27172,

ahol n—22>0,

ety afa —1)=a(o® 1) =a [() _ 1] _
—a {(a4)2n2 - 1} .

A szogletes zardjelben allo kifejezés egyenls kitevsji hatvanyok kiilonbségének is tekinthetd, hiszen 1 = 1 ,
ez a kiilonbség pedig mindig oszthaté az alapok kiilonbségével, esetiinkben (a* — 1)-gyel, ennélfogva eredeti szamunk
a(a* —1)-gyel.

Ha kimutatjuk, hogy mar ez utobbi szorzatunk: a(a* — 1) is oszthat6 2-vel és 5-tel, akkor nyilvan eredeti szamunk
is oszthato ezekkel, azaz csakugyan 0-ra végzddik.

2n72

Amde at —1=(a®>-1)(a*+1)=(a—1)(a+1)(a®+ 1),
és a+1=a*>—-4+5=(a—2)(a+2)+5,
tehat a(@*—=1)=ala—1)(a+1)(a®*+1)=ala—1)(a+1)[(a—2)(a+2)+ 5] =

=(a—2)(a—1ala+1)(a+2)+5(a—1)a(a+1).

Sikeriilt tehat a(a® — 1) szorzatunkat két tobbtényezss szorzat dsszegére bontanunk; ezeken kénnyebben vizsgalhat-
juk az oszthatosagot. Az els6 szorzat 6t egymas utan kdvetkezs szam szorzata: ennek tényez6i kozott biztosan taldlunk
2-vel oszthatot és legalabb egy 5-tel oszthatédt is. A masodik szorzat szemmel lathatéan 5 t6bbszorose, de az uténa
allé 3 egymast kovets szam koziil is legalabb az egyik paros. Ezzel igazoltuk allitasunkat.

Megjegyzés: Azt, hogy az a(a* — 1) szorzat 2-vel is és 5-tel is oszthato, masképpen is bizonyithatjuk. Mar lattuk,
hogy
a(a* —1) = (a — a(a+1)(a® + 1)
A 2-vel valo oszthatosag egy pillanatig sem kétséges, hiszen pl. mar a(a + 1) biztosan péaros. Ha a 5k + 1, 5k ill.
5k — 1 alaku, akkor rendre az els6, masodik ill. harmadik tényezGje oszthatd 5-tel a jobboldali szorzatnak. Ha pedig
a = 5k £+ 2, akkor
a? +1=25k* £ 20k +4+1=5K
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