I. megoldas: Ismeretes, hogy
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Mivel n, n + 1 és 2n + 1 relativ prim szamok, kifejezésiink nyilvan akkor és csakis akkor oszthatdé m-nel, ha
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(n+D@n+1) egész szam, vagyis (n + 1)(2n + 1) oszthato 2-vel és 3-mal. (2n + 1) paratlan lévén (n + 1)-nek

parosnak kell lennie, vagyis n paratlan. Ha n oszthaté 3-mal, akkor egyik tényez6 sem oszthaté 3-mal. Tehat n csak
3k + 1 alakt lehet. n = 3k + 1 esetén 2n+ 1 = 6k + 2+ 1 = 6k 4 3 oszthaté 3-mal, n = 3k — 1 esetén pedig n+ 1 = 3k
oszthato 3-mal.
Tehat az oszthatosag fennéll minden 2-vel és 3-mal nem oszthaté n-re.
nin+1)(2n+1)

II. megoldas: Mivel az el6z6 megoldas azonossagaban a baloldal egész szam, ezért a jobboldalon 4ll6
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is egész minden n egész szadmra. Ha tehat n és 6 relativ prim szamok, akkor sziikségképpen M egész, s
igy a négyzetodsszeg oszthatd n-nel. Ha viszont n-nek és 6-nak van kozos osztdja, ez nem lehet osztdja sem n + 1-nek,
. n+1)2n+1
sem 2n + 1-nek, mert ezek relativ primek n-hez. Igy ez esetben %

Tehat az oszthatosag az n = 6k £+ 1 alakd szamokra all fenn.

nem lehet egész.



