Legyenek a haromszog magassagvonalai AA;, BBy, CCh, magassagpontja M.

A ¢ 8
ACIMA ~ MA;CA, mert két-két szogiik egyenls:

ACTM<1 = MA,C<a=90°% C1 M A< = CM A1 < (csucsszogek).
Hasonl6 haromszégekben az egyenls szogekkel szemben fekvs oldalak ardnya egyenls:

(1) AM : MC, =CM : MA;, ahonnan: AM -MA, =CM - MC;.
Az el6bbihez hasonloan: AM B1/\ ~ A1 M B/\, ahonnan:
(2) AM : MBy = BM : MA,, AM - MA, = BM - M B,
(1) és (2) Osszevetésebdl adodik a tétel:
AM -MAy =BM -MB; =CM - MC.
A bizonyitas érvényes barmely hegyes- és tompaszogi haromszogre. Derékszogl haromszognél M pont, a derékszog

csucsa, két olyan részre osztja a magassagvonalakat, amelyek koziil az egyik hossza 0. Ez esetben a kivant szorzat 0
mindhidrom magassagvonalra nézve.

II. megoldas: A haromszog oldalai, mint atmérck f6lé félkoroket rajzolunk.

A ¢, B
AA|B< = AB,B< = 90°, tehat Thales tétele értelmében az A; és B pontok rajta vannak az AB oldal f5lé rajzolt

felkor keriiletén. Az AB atmérdji kérben az M ponton atmend hurok metszeteinek szorzata allandé és megegyezik az
M pont korre vonatkozé hatvanyaval. Tehat:

(3) AM -MA, = BM - MB,.

Az el6bbihez hasonloéan: By és Cp pontok rajta vannak a BC oldal folé rajzolt félkor keriiletén; M pontnak a BC
atmérgjd korre vonatkozo hatvanya:

(4) BM -MBy =CM - MC;.
(3) és (4) Osszevetésebdl adodik a tétel:
AM-MA, =BM  -MB,=CM-MC,
Hegyesszogi haromszogben M pont a koérokre vonatkozoélag belsé pont, tompaszogli haromszogben kiilsé pont,

derékszogiiben keriileti pont. A kor hatvanyéara vonatkozo tétel érvényes mindharom fajta pontra, tehat a tétel fennall
barmely haromszogre.



