Ha a szam 12-es szamrendszerben: A = a,a,_1 .. .a1a alakd, ahol az a; jegyek a 0, 1, 2...11 szamok koziil valok,
akkor e szamot részletesebben igy irhatjuk:

A=ag+a1124a212® + ... + ap 112" + @, 12"
a) A szamjegyek Osszegét kiilonvalasztva:

A=anan_1...a2a100 = ap + a112 + a2122 + ... +
tan, 112"+ a,12" = (ap + a1 Fag + ...+ a1 +an)+
+[a1(12 = 1) +ap(12® = 1) + ...+
tan—1(12"7" = 1) + an (12, — 1)] .

De tudjuk, hogy (a* — b*) mindig oszthaté (a — b)-vel, tehat (12% — 1) mindig oszthaté 12 — 1 = 11-gyel.

Igy a szogletes zarojelben 4llo 6sszeg minden tagja, tehit maga az Gsszeg is oszthato 11-gyel. A tehat csak agy lehet
oszthatd 11-gyel, ha a jobboldalon allé6 masik tag, vagyis a szamjegyek Osszege oszthatd 11-gyel. Ebben az esetben
azonban mindig oszthato is 11-gyel.

b) Vonjuk le a kérdéses kiilonbséget magabol a szambol:

(ap +a112 + az12? + a312% +...) — [(ap +as +as +...)—
—(a1+az+as+..)]=a(12+1) +az(122 — 1)+
+a3(12% — 1) + @ (12* + 1) + a5(12° = 1) ...
Tudjuk, hogy (a®* —b?*) és (a**~' —b?*~1) mindig oszthat6 (a+b)-vel, tehat (122F —1) és (122! 4-1) mindig oszthat6
12+ 1 = 13-mal. Igy a jobboldalon &ll6 6sszeg minden tagja oszthaté 13-mal. Tehét a szam akkor és csakis akkor lehet

13-mal oszthato, ha a bel6le levont kiilonbség is oszthat6é 13-mal.
¢) A kérdéses kiilonbség most a kovetkezd alaku lesz:

[(ao + a112 + a212%) + (a6 + a712® + ag12?) +
+ (a12 + a1312 + a14122) + ... ] —
— [((1,3 + a412 + CL5122) + ((1,9 + CL1012 + (1,11122) +.. ]
Vonjuk le ezt a kiilonbséget magabodl a szambol. Az attekinthetGség kedvéért irjuk elébb a szdmot a kovetkezs
alakba:
ap+a112 + a112% + a3123 + ... + a,12" = (ap + a112 + ax12?)+
+(az + a412 + a512%)12% + (ag + a712 + ag12?)125+
+(az + a1012%)127 + . ..

Most mar konnyen felirhatjuk a kivonas eredményét:

(a3 + as12 4 a512%)(12% + 1) + (ag + a1012 + a1112%)(12% + 1)+
+ ...+ (ag + a712 + ag12?) - (12° — 1)+
+(a12 + ai312 +a1412%) - (1212 = 1) + ...

A b) pontban felhasznalt két oszthatosagi szabaly szerint most mar:
12048 11 = (12%)%F11 41 6s 1208 —1=(12%)% — 1

oszthatoak: 12% +1 = 1729 = 7 - 13 - 19-cel, tehat a szam és a kérdéses kiilonbség kiilonbsége mindig oszthatd 7-tel,
13-mal és 19-cel, vagyis maga a szam akkor és csakis akkor oszthato veliik, ha a kérdéses kiilonbség is oszthatd 7-tel,
13-mal ill. 19-cel.

d) Ha a szamokat kettes csoportokba osztjuk és igy képezziik a szobanforgo kiilonbséget, akkor az elébbihez
teljesen hasonlé médon végezve a szamolast, nyilvan azt kapjuk, hogy a szam és a kérdéses kiilonbség kiilonbsége
mindig oszthat6 122 + 1 = 145 = 5 - 29-cel. Ilyen moédon tehat az 5-tel és 29-cel valé oszthatosagot donthetjiik el.
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